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HA HUY KHOAI (Téng Cha bién)
CUNG THE ANH - TRAN VAN TAN - DANG HUNG THANG (d6ng Chu bién)
HA VO ANH - TRAN MANH CUONG - PHAN THIHA DUGNG -~ NGUYEN DAT DANG
PHAM HOANG HA - DANG PINH HANH - PHAN THANH HONG - NGUYEN THI KIM SON
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HU'GO'NG DAN SU DUNG SACH

1. Méi bai hoc déu duoc thiét ké theo cau truc gom nhirng phan sau day.
Thuat ngir: Diém tén cac doi twong chinh cla bai hoc.
Kién thie, ki nang: Gidp em xac dinh nhirng ndi dung kién thire, ki ndng chinh can linh
héi va ren luyén trong bai hoc.
Me dau: Pua ra tinh hudng lam nay sinh nhu cau hoc tap; né cé thé la mét bai toan thuc
té dai dién, hay la m6t doan dan nhap. Em khéng can tra 16 ngay cac cau hdi hay yéu cau
duoc dat ra & phan nay, ma sé giai quyét chung trong bai hoc, sau khi da Iinh héi duoc
lwong tri thire va ki ndng can thiét.
Muc kién thirc: Sau phan maé dau, bai hoc dwoc chia thanh cac muc theo tirng chu dé.
Nhin chung, mdi don vi kién thirc cd céu tric sau day:

Hinh thanh kién thitc: Em can tich cwc tham gia vao cac hoat déng (#8) dé chiém
linh tri thtre. Cac W@ nay cho em co héi quan séat va trai nghiém, tinh toan va lap

lun dé di tGi | khung kién thuc mot cach twr nhién.
Vi du: Em c6 thé hoc & day phu’o’ng phap, cach |ap luan va tinh toan, cach trinh bay
|&i giai bai toan.
Luyén tdp: Van dung kién thirc da hoc, tham khao vi du twwong wrng, em hay luyén
tap dé clng cd kién thirc va rén luyén ki nang.
vin dung: Trén nén tang kién thirc va ki ndng da duoc hoc, em giai quyét cac bai
toan gan vaéi thuc té, két ndi tri thire vai cac linh viee khac nhau trong hoc tap, khoa
hoc va cudc séng.
Em c6 thé bdt gap mét khung chtr  nham hé tro hodc binh [uan, ... cho ndi dung tuong
ttng duoc dé cap & bén canh.
Ngoai bén thanh phan co ban & trén, trong mét don vi kién thuc em con co thé co co hoi

tham gia vao Kham pha, Trai nghiém, Thao ludn, tra 10i H mé& rong hiéu biét cling

Em co biét?....

Bai tdp: Em chu déng thuc hién ngoai gio trén 1op, tuy vay, théy!cﬁ sé danh théi luong
nhat dinh dé cung em diém qua cac bai tap nay.

2. Cac bang tra ctru va giai thich thuat nglr (duoc dat & cudi sach) cung cap dia chi tra ctru
va giai thich mét s6 khai niém, cong thirc duwgc phat biéu trong sach.

Hay bde qudn, giit gin sdch gido khoa
dé danh tdng cdc em hoc sinh lop sau!
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LO'I NOI BAU

Cac em hoc sinh yéu quy!

Trén tay cac em la cuén TOAN 10 clia b6 sach “Két néi tri thirc voi cudc séng”.
Pung nhu tén goi clia bd sach, cac kién thirc trinh bay & day déu xuat phat ti
nhitng tinh hudng clia cudc séng quanh ta va trd lai giup ta giai quyét nhiing
van dé cua cudc song. Vi thé, khi hoc Toan theo cudn sach nay, cac em sé cam
nhan dugc rang, Toan hoc théat la gan gii.

Poan ma& dau cla cac chwong, cac bai hoc thueng dwa ra nhitng tinh hudng,
nhitng vi du thuc té cho thay sw can thiét phai dwa dén nhirng khai niém toan
hoc méi. Qua dd, cac em sé duoc trau déi nhitng ki nang can thiét cho mét
céng dan trong thai hién dai, d6 la kha nang “mé hinh hod”. Khi da dua van dé
thuc tién vé bai toan (mé hinh toan hoc), chiing ta sé phat hién thém nhiing
kién thirc toan hoc mai, dé cung véi nhirng kién thirc da biét giai quyét bai toan
thuc tién dat ra.

Hi vong rang, qua méi bai hoc, méi chwong sach, qua méi vong lap ttr thiee tién
dén tri thirc toan hoc, réi tir fri thirc toén hoc quay vé thuc tién, TOAN 10 sé
giup cac em tredng thanh nhanh chéng va tré thanh ngu i ban than thiét cta
cac em.

Chuc cac em thanh céng cling TOAN 10!
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MUC LUC

~ CHUONG I.
MENH DE VA TAP HOP
Bai 1. Ménh dé 5
Bai 2. Tap hop va cac phép toan
h 12
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CHUONG IIl. BAT PHUONG TRINH
VA HE BAT PHUONG TRINH
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Bai 3. Bat phwong trinh bac nhat

hai &n =%
Bai 4. Hé bat phuong trinh bac nhat 5
hai an
Bai tap cudi chwong |l 31
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CHUONG |

¥

Chuong nay cung cép nhing khai niém
va ki hiéu 16gic thwdng dung, cling cd va
m& réng hiéu biét ban dau vé |i thuyét tap
hop da duoc hoc ¢ cac lop dudi. Tu do
gop phan hinh thanh kha nang suy luan
co li, kha nang tiép nhan, dién dat cac
van dé mét cach chinh xac, tao co so dé
hoc tét cac ndi dung toan hoc khac.

THUAT NGU

« Ménh dé

+ Ménh dé phu dinh

» Ménh dé kéo theo, ménh dé dao

» Ménh dé tuong duong

. Bjéu kién can, diéu kién du, diéu kién
can va du

« Cac ki hiéu: v, 3

Co bao nhiéu con vat
xuat hién trong hinh vé?

1)

Co 5 con vat xuat hién
trong hinh vé.

KIEN THU'C, KI NANG

i« Thiét Iap va phat biéu ménh d& phu dinh,
i meénh dé dao, ménh dé kéo theo, ménh dé
twrong duong.

i = Thiét lap va phat biéu cac ménh dé coé chira

ki hiéu v, 3.

« Xac dinh tinh dung sai cuia mét ménh dgé trong

nhitng trwéng hop don gian.

Co 6 con vat xuat hién
trong hinh vé.
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1. MENH BE, MENH DE CHUA BIEN

a. Ménh dé
3 wo1. Trong cac cau & tinh huéng mé dau:
a) Cau nao dung?
b) Cau nao sai?
¢) Cau nao khéng xac dinh dugc tinh dung sai?
Nhirng cau noi clia An va Khoa la nhirng khang dinh c6 tinh dung hoac sai. Ngudi ta goi méi

cau nhuw vay la mét meénh dé |6gic (goi tat la ménh dé). Nhi(rng cau khéng xac dinh dugc tinh
dlng sai khéng phai |a ménh dé.

MG&i ménh dé phai hodc dung hoéc sai.
M6t ménh dé khéng thé vira dung vira sai.

Chu y. Nguwdi ta thweng str dung cac chir cai P, Q, R,... dé biéu thj cac ménh dé.

% Vi du 1. Trong cac cau sau, cau nao la ménh dé? Céau nao khong la ménh dé?

a) Phuong trinh 3x* — 5x + 2 =0 ¢ nghiém nguyén; S
Nhirng cau nghi van, cau

b) 5<7-3, cam than, cau cau khién
¢) C6 bao nhiéu dau hiéu nhan biét hai tam giac ddng dang? khéng phai la menh de.
d) Pay la cach xt li khén ngoan!

Giai _
Vi phuong trinh 3x* —=5x +2 = 0 c6 nghiém nguyén x = 1 nén cau a la dung. Cau b la sai.
Do do, cau a va cau b la nhirng ménh de.

Céau cla cau hai; cau d la cau cam than, néu Ién y kién clia ngudi néi. Do d6, khéng xac dinh
duoc tinh dung sai. Vay cac cau ¢ va d khéng phai la ménh de.

Chi1y. Nhitng ménh dé lién quan dén toan hoc (cac ménh dé & cau a va cau b trong Vi du 1)
duoc goi la ménh dé toan hoc.

3 Luyén tip 1. Thay dau “?" bang dau “v" vao 6 thich hop trong bang sau:

Cau Khéng laménh @& | Ménh dé dung | Ménh Gé sai

13 1a s6 nguyén 10. ? ? ?

Téng dé dai hai canh bat ki
cua mot tam giac nho hon ? ? ?
dd dai canh con lai.

Ban da lam bai tap chuwa? ? ? ?

Thoi tiét hém nay that dep! ? ? ?
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b. Ménh dé chira bién

Xét cau “n chia hét cho 2" (v&i n la so tu nhién).

Ta chua khang dinh dwoc tinh dung sai cUa cau nay, do dé né chua phai la mét ménh dé.
Tuy nhién, néu thay n bang sé tu nhién cu thé thi cau nay cho ta mét ménh dé. Chang han:
« V6i n=5 tadwoc ménh dé “5 chia hét cho 2". Day la ménh dé sai.

« \6i n=10ta duwgc ménh dé “10 chia hét cho 2". Pay la ménh dé dung.

Ta ndi rang cau “n chia hét cho 2" la mét ménh dé chira bién.

A1)
Xét cau “x > 5". Hay tim hai gia tri thuc cua x dé tr cau da cho, ta nhan duwoc mot

ménh dé dung va mét ménh dé sai.

2. MENH DE PHU BINH

% uo2. Quan sat bién bao trong hinh bén.
Khoa noi: “Day |a bién bao dwéng danh
cho nguoi di ba”.

An khéng déng y vai ¥ kién clia Khoa.

Hay phat biéu y kién ctua An duwdi dang
moét ménh deé.

Pé phu dinh mét ménh dé P, ngudi ta thuwdng thém (hodc bét) tir “khéng” hodc “khéng phai”
véao trudc vi nglr cia ménh dé P. Ta ki hiéu ménh dé pha dinh cia ménh dé Pla P.

|'?-<

| Ménh @& Pva ménh dé P 14 hai phat biéu trai nguocnhau. Néu P dang thi P sai, con néu |
| Psaithi P dung.

s r

3 Vi du 2. Phat biéu ménh dé phu dinh ciia méi ménh dé sau:
P: “17 la s6 chinh phuong”;
Q: "Hinh hép ch nhat khéng phai la hinh lang tru dirng t& giac”.
Giai
Ménh &é phu dinh clia P la P: *17 khéng phai la sé chinh phuong”.
Ménh dé phu dinh cua Q la 6: “Hinh hép ch nhat Ia hinh lang tru dirng ttr giac’.

3 Luyén tip 2. Phat biéu ménh dé phu dinh ciia méi ménh dé sau va xac dinh tinh dung sai cla
ménh dé phu dinh do.
P: “2 022 chia hét cho 5™
Q: “Bat phwong trinh 2x + 1 > 0 ¢6 nghiém”.

® Van dung. Cho ménh dé Q: “Chau A la chau luc co dién tich I6n nhat trén thé gidi”. Phat biéu
ménh dé phu dinh Q va xac dinh tinh dung sai ciia hai ménh dé Q va Q.
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3. MENH BE KEO THEO, MENH PE PAO

a. Ménh dé kéo theo ) - |
st dung rweeu bia khi tham gia

» W3, Cép tr quan hé nao sau day phu hop voi Vit giao théng co thé bj xtr phat
bi che khuat trong cau ghép ¢ hinh bén? hanh chinh hodc xt li hinh sw tuy
A.Néu ... thi ... theo mirc d6 vi pham.

B. Tuy ... nhung ...
B

2 moa. Cho hai cau sau:
P: “Tam giac ABC la tam giac vuéng tai A”;
Q: “Tam giac ABC c6 AB* + AC* = BC™"

. ] &
Hay phat biéu cau ghép c6 dang "Néu Pthi Q". A C

[ Meénh d& “Néu P thi Q" duoc goi la mot ménh @& kéo theo va ki hisula P = Q. |
e |

Chiiy. Ménh dé P = Q chi sai khi P dung va Q sai. Do @6 ta chi can xét tinh dlng sai cla
ménh dé P = Q khi P dung. Khi d6, néu Q dung thi P = Q dung, néu Q sai thi P = Q sai.

‘% vidu 3. Cho tir giac ABCD, xét hai cau sau:
P: “Ttr giac ABCD c6 tong so do hai géc ddi dién bang 180°™,
Q: “ABCD la t& giac ndi tiép dudng tron”,

Phat biéu ménh dé P = Q va cho biét tinh dung sai ,
clia ménh dé do.

GliEk @000 WET MAI TO! TUIEp et '

P = Q: “Néu t& giac ABCD c6 téng s6 do hai goc ddi dién bang 180° thi ABCD la t& giac
noi tiép duong tron”.

Ménh dé kéo theo nay la ménh dé dung.

Cac dinh li toan hoc la nhirng ménh de dung va thuwong co dang P = Q. Khi d6 ta nai:

e “?

: P |a gia thiét clia dinh i, Q la két luan ctia dinh i, hodc

| “Pla didu kién dl G& co Q" hoac “Q la diéu kién can dé co P |

_

b. Ménh dé dao
1 nos. Xét hai cau sau:
P: “Phwong trinh bac hai ax® + bx + ¢ =0 ¢6 hai nghiém phan biét”;
Q: “Phuong trinh bac hai ax? + bx + ¢ =0 c6 biétthlic A=b*-4ac>0",
a) Hay phat biéu ménh dé P= Q.
b) Hay phat biéu ménh dé Q = P.
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| Ménh dé Q = P duoc gai la ménh @& dao clia ménh dé P = Q.

=

Nhan xét. Ménh dé dao ciia mot ménh dé dung khéng nhét thiét 1a dung.

$ Vi du 4. Hay phat biéu ménh dé dao clia ménh dé: “Néu tam giac ABC la tam giac déu thi
tam giac ABC la tam giac can" va xac dinh tinh dung sai cia ménh dé dao nay.
Giai
Ménh dé dao la: “Néu tam giac ABC |a tam giac can thi tam giac ABC la tam giac déeu”.
Ménh dé dao nay la sai.
‘% Luyén tip 2. Cho cac ménh dé P: “a va b chia hét cho ¢”;
Q: “a + b chia hét cho ¢”.

a) Hay phat biéu dinh li P= Q. Néu gia thiét, két luan cta dinh |i va phat biéu dinh i nay duéi
dang diéu kién can, diéu kién du.

b) Hay phat biéu ménh dé dao clia ménh dé P = Q rdi xac dinh tinh dung sai clla ménh de
dao nay.

4.MENH DE TUONG DUONG

2 MB6. Hay xac dinh tinh dung sai cua ménh dé sau:
“Mét s tu nhién chia hét cho 5 néu sé d6 cé chir sé tan cung bang 0 hodc 5 va nguoc lai'.

Ménh dé & HP6 co thé phat bieu dudi dang: “M6t sé twr nhién chia hét cho 5 néu va chi néu sé
d6 co6 chir so tan cung bang 0 hoéc 5.

| Ménh @é “P néu va chinéu Q" dugc goi la mét ménh dé tuong duong va ki hiéu la P = Q. |

Nhan xét. Néu ca hai ménh dé P= Qva Q = P déu dung thi ménh dé twong duong P = Q
dung. Khi dé ta néi “P turong dwong véi Q" hoac “P la diéu kién can va di dé c6 Q' hoac
“P khi va chi khi Q".
$ Vi du 5. Cho hai ménh de:

P: “Tw giac ABCD la hinh vuéng’;

Q: “Twr giac ABCD la hinh chtr nhat c6 hai dwong chéo vuéng goéc vai nhau”.
Hay phat biéu ménh dé twong duong P = Q va xac dinh tinh dung sai ciia ménh dé twong
duong nay.
Giai
Ménh dé tuwong duong P< Q: “Tt giac ABCD |a hinh vuéng khi va chi khi t& giac ABCD |
hinh chit nhéat cé hai duéng chéo vuéng goc véi nhau”. Ménh dé twong dwong nay dung vi
ca hai ménh dé P = Q va Q = P déu dung.

3 Luyén tip 4. Phat biéu diéu kién can va du dé so tw nhién n chia hét cho 2.
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5.MENH BE CO CHUAKIHIEU Y, 3

« Cau “Moi so thurc déu co binh phuong khéng am” 1a mét Ki hidu v doc 13 “véi moi":
ménh dé. Co thé viét ménh dé nay nhu sau: ki hiéu 3 doc 1a “ton tai.
P.“VYx eR,x*>0"

« Cau “Cémo6t sb hiru ti ma binh phwong cliané bang 2" la
m&t ménh dé. Co thé viét ménh dé nay nhu sau:
Q:"Ixe@, x*=2"

Y]
@ Em hay xac dinh tinh dlng sai clia hai ménh dé trén.

3 Luyén tip 5. Phat biéu bang 16i ménh dé sau va cho biét ménh dé dé dung hay sai.
vx eR, x* +1<0.

Duéi day ta xét ménh dé phu dinh ctia ménh dé cé chira ki hiéu v, 3.

Moi s6 tu' nhién nhan veéi 1 Khéng dung. C6 mét s6 tw nhién
déu bang chinh né. nhanvei 1 khéng bang chinh né.

N

: BWN =
id katdatin

Ménh dé “Coé mdt sé tw nhién nhan voi 1 khéng bang chinh né” la phi dinh cla ménh dé
“Moi s6 tu nhién nhan véi 1 déu bang chinh no”.

Nhu vay ménh dé phl dinh clia P: “Yne N, n-1= n"la ménh dé P:*“IneN,n-1#n"

PVidu b
Viét ménh dé phu dinh clia ménh dé sau va xéac dinh tinh dung sai clia né.
P.“3x e R, x* +1=0".
Giai
Ménh dé P c6 thé phét biéu 1a: “Tdn tai mét sé thure ma binh phuong clia nd cong vaéi 1 bang 0.
Phu dinh cia ménh dé P la: “Khéng tén tai mét sé thire ma binh phwong clia né céng voi 1
bang 0", ttc la: “Mai sé thure déu cé binh phuwong cdng véi 1 khac 0.

Ta c6 thé viét ménh d@é pht dinh clia Pla P “vx € R, x? +1 0". Ménh dé pht dinh nay dung.
2luyéntip6

Trong tiét hoc mén Toan, Nam phat biéu: “Moi sé thuc déu cb binh phwong khac 17

Mai phat biéu: “Cé mét sé thwe ma binh phwong clia né bang 1",

a) Hay cho biét ban nao phat biéu dung.

b) Dung ki hiéu v, 3 dé viét lai cac phat biéu ctia Nam va Mai dwéi dang ménh dé.

10
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BAITAP

1.1. Trong cac cau sau, cau nao la ménh dé&?
a) Trung Qudc la nwdc déng dan nhat thé gidi;
b) Ban hoc truong nao?
c) Khéng duwoc lam viéc riéng trong gio hoc;
d) Téi s€ sut bong tring xa ngang.

|.2. Xac dinh tinh dung sai cla méi ménh dé sau:

10
n>—;
3

a)
b) Phuong trinh 3x + 7 = 0 c6 nghiém;
¢) Co it nhat mét sé céng véi chinh né bang O;
d) 2 022 Ia hop sb.
I.2. Cho hai cau sau;
P: “Tam giac ABC la tam giac vuéng™
Q: “Tam giac ABC c6 mét goéc bang téng hai géc con lai”.
Hay phat biéu ménh dé tuong duwong P< Q va xac dinh tinh ding sai cia ménh dé nay.
1.4. Phat biéu ménh dé dao clia méi ménh dé sau va xéac dinh tinh dlng sai ctia chung.
P: “Néu sb tu nhién n c6 chir so tan cung la 5 thi n chia hét cho 5”;
Q: “Néu tir giac ABCD |a hinh chi? nhat thi t&r giac ABCD c6 hai dudng chéo bang nhau”.
1.5. V@i hai sb thuc a va b, xét cac ménh dé P: “a* <b*'va Q:“0<a< b’
a) Hay phat biéu ménh de P = Q.
b) Hay phat biéu ménh dé dao cia ménh dé & cau a.
¢) Xéac dinh tinh dung sai clia méi ménh dé & cau a va cau b.
1.6. Xac dinh tinh dung sai cia ménh dé sau va tim ménh dé phu dinh cta né.
Q:“3n € N, nchia hétchon+ 1",
1.7. DUng ki hiéu v, 3 dé viét cac ménh dé sau:
P: “Mai s6 tu nhién déu cé binh phwong I6n hon hodc bang chinh né”;
Q: “C6 mét s6 thue cong voi chinh né bang 0.
Em c6 biét?
L6gic ménh dé lan dau tién duroc phat trién mot cach
cd hé théng bdi nha triét hoc Hy Lap Aristotle hon
2 300 nam trudc va dugc thao luan béi nha toan hoc

ngudi Anh George Boole vao nam 1854 trong cudn
sach “The Laws of Think".

Aristotle George Boole
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TAP HOP VA CAC PHEP TOAN

TREN TAP HOP

THUAT NGU KIEN THU'C, Ki NANG
« Tap hop, tap con, tap hop bang i * Nhan biét cac khai niém co ban vé tap hop.

nhau, tép rong » Thue hién' cac phép toan trén tdp hop va van dung
 Hop, giao, hiéu cua hai tap hop, giai moét sé bai toan ¢é ndi dung thuc tién.

ph;ﬁn bt clia mok tép con « Sir dung bidu db Ven dé& bidu din tap hop va cac
» Biéu dé Ven phép toan trén tap hop.

Cau lac bd Lich str c6 12 thanh vién (khéng cé hai ban nao trung tén), té chirc hai chuyén dé
trén mot phan mém hop truc tuyén. Tén cac thanh vién tham gia méi chuyén dé duoc
hién thi trén man hinh (H.1.1).
Co bao nhiéu
thanh vién vang
mat trong ca hai

chuyén dé nhi?

CHUYEN DPE 1

CHUYEN DE 2

. . Tﬂ shanh . %ﬁ-ﬂwng o Khanh SFR Hién
;‘Hu’ung Q BiE m pre O = Earm
G e ot 1

@”95" % Td ﬁ Han
& 1

Hinh 1.1

Bai hoc nay sé giup em tra |&i cau hoi trén bang kién thirc co ban vé tap hop va cac phép
toan trén tap hop.

1. CAC KHAI NIEM CO BAN VE TAP HOP

a. Tap hop
2 mo1. Trong tinh hudng trén, goi A la tap hop nhitng thanh vién tham gia Chuyén dé 1, B la
tap hop nhirng thanh vién tham gia Chuyén dé 2.

a) Nam co la mét phan tlr cta tap hop A khéng? Ngan cé 1a mét phan tir cla tap hop
B khéng?

b) Hay mé ta cac tap hop A va B bang cach liét ké cac phan tir.
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2 o2, Cho tap hop:
C = {chau A; chau Au; chau Pai Dwong; chau MY; chau Nam Cuc; chau Phi}.
a) Hay chi ra tinh chat dac trung cho cac phan tir cta tap hop C.
b) Tap hop C coé bao nhiéu phan ti?

—

Cu thé mé ta mot tap hop bang mot trong hai cach sau: | ac S:phantw athuge
tap hop S.

Cach 1. Liét ké cac pt}an tlr cua tap hop; ‘ 568 phan itk & khong

Céach 2. Chi ra tinh chat dac trung cho cac phan tir cua tap hop. | thudc tap hop S.

% Vidu 1. Cho D= {n e N| nla s6 nguyén t6, 5 < n < 20}.
a) Viéttap hop D bang cach liét ké cac phan tir. Tap hop D cb bao nhiéu phan tr?

b) Dung ki hiéu e, ¢ dé viét cau tra 161 cho cau hdi sau: Trong cac sbé 5; 12; 17; 18, s6 nao
thudc tap D, sb nao khoéng thudc tap D?

Giai

a)D={7;11;13, 17; 19}. Tap hop Dco 5 phén tlr .

b)5e¢ D;12¢ D; 17 € D; 18 ¢ D.

Chuy. S6 phan tr ctia tap hop S duoc Ki hiéu la n(S). Chang han, tap hop A trong HD1 c6 s6
phan tir 1a 7, ta viét n(A) = 7.

S6 nao thudc tap nghiém cua Khéng c6 sé nao vi phuong
phuong trinh x=+ 1= 07 trinh vé nghiém!

= m— - N =

__ Tap hop khéng chira phén tlr nao dugc goi la tap réng, ki hiéu la @. :

Chang han:
— Tap hop cac nghiém clia phuong frinh x2 + 1 = 0 la tap rong;
— Tap hep nhirng nguwéi séng trén Mat Troi la tap rong.
¥ Luyén tip 1. Gai S |la tap nghiém cua phuong trinh
~-24x + 143 = 0.
Cac ménh dé sau dung hay sai?
a) 13 € S; b)11 ¢ S; c)n(S)= 2.

b. Tip hopcon

T

3 noz. Goi H la tap hop cac ban tham gia Chuyén dé 2 trong tinh huéng mé dau cé tén bat
dau I::nang chit H. Cac phan tlr clia tap hop H co la phan tir clia tap hop B trong HD 1 khéng?
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" Néu moi phan tir clia tap hop T déu la phan t&r cla téap hop S ‘ |
thi ta noi T'la mét tap hop con (tap con)clia SvaviétlaTc S S> T'(docla S chua T).

(ﬁoc la T chira trong S hodc T la tap con cua S). ; . Elipiéul ‘T:ES de Chi‘Ts
MM, | . ong ia tap con cua o.

« Thaycho7cS, taconviét

Nhan xét
« Tir dinh nghfa trén, T la tap con clia S néu ménh dé sau dung:
FAXETIRES

« Quy wéc tap réng |a tap con clia moi tap hop. ©
| Nguéi ta thwong minh hoa mét tap hop bing mét |

hinh phéang duwoc bao quanh bdi mét duéng kin, goi
| labiéu d6 Ven (H.1.2).

Hinh 1.2

Minh hoa T la mét tap con cua S nhu Hinh 1.3.

B vidu2. Chotap hop S = {2; 3; 5}. Nhirng tap hop nao sau day
la tap con cua S?
S, = {3} S, ={0; 2 S, = {3: 5}. Hink 1.3
Giai
Cactap hop S, = {3}, S, = {3; 5} la nhitng tap con cua S (H.1.4).

Sk
3

S

1
Hinh 1.4

c. Haitap hop bang nhau

2 moa. Son va Thu viét tap hop céac sé chinh phuwong nhé hon 100 nhu sau;
son: S={0; 1; 4, 9; 16; 25; 36; 49; 64, 81};
Thu: T= {n € N| nla sbé chinh phwong; n < 100}.
Hai ban nao viét dung?

[ Hai tap hop S va T duoc goi la hai tap hop bang nhau néumai | NeuScTvaTcs
phan tlr ctia T cling la phan tlr cla tap hop S va nguoc lai. thiS=T.
| Kihieula S=T.

3 Vi du 3. Cho hai tap hop:
C={neN|nlabbichung cua 2va 3; n < 30};
D={n e N|nlabdicuab; n< 30}.

Chtrng minh C = D.

14
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Giai

Ta co: C={0; 6; 12; 18; 24},
D={0; 6; 12; 18; 24}.

Vay C=D.

3 Luyén tip 2. Gia st C la tap hop cac hinh binh hanh c6 hai duéng chéo vuéng goc; D la tap
hop cac hinh vuéng.

Cac ménh dé sau dung hay sai?
a)CcD, b) C> D, c)C=D.

2.CACTAPHOP SO

a. Moi quan hé giira cac tap hop sb

o Tap hop cac SO twr nhién N = {0;1; 2, 3;4,...}.

« Tap hop céc sé nguyén Z gom cac soé tu nhién va cac sé nguyén am:

Z={.,-3;-2,-1,0;1; 2; 3;...}.

« Tap hop céc s hiru tf @ gom céac so viet duwoc dwdi dang phan sé %, véia, beZ b=0.
Sé hiru ti con duoc biéu dién dudi dang sé thap phan hitu han hoéc v6é han tuan hoan.

« Tap hop céc sé thire R gom cac so hiru ti va cac so vé ti. S6 v6 ti la cac sb thap phan
v6 han khéng tuan hoan.

» nos. Cac ménh dé sau dung hay sai?

a) Moi s6 nguyén déu viét dwoc dudi dang phan so;

b) Tap hop céac sod thuc chira tap hop cac sé hiru fi;

c) Ton tai mét s6 thuwe khéng 1a sé hiru ti.

M&i quan hé gitra cactap hop sé6: NcZcQc R.

E 'ﬁ‘

3 Vi du 4. Hay xac dinh tinh dung sai cla cac ménh dé sau:
a)3.274 € Q; 0) /2 € R; c)%EE.
Giai
a) 3,274 € Qla ménh dé dung.

b) ¥2 € R1a ménh dé dung.

"#EF?J‘? 1 5

) % € ZIa ménh dé sai.

» Luyén tip 3. Cho tap hop C = {-4; 0; 1; 2}. Cac ménh dé sau dung hay sai?
a) Clatap con cua Z; b) Clatap con cua N; c) Cla tap con cua R.
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b. Cac tap con thwong dingcia R
2 uo6. Chohaitéphop C={xeR|x=23}vaD={x e R| x> 3}.

Céac ménh dé sau dung hay sai?

a) C, D la cac tap con cua K; b)vx,xe C=>x e D;

c) 3 e Cnhung 3 ¢ D, d)C=D.

& R & g it _ 5 ws
Mét sé tap con thudng dung cla tap sb thuc R: Ki higu +o: Boc la duong vo cuc

(hoac duong vé cung).

« Khoang Ki hiéu —o: Poc la am vé cuc
(@; b) = {X € R | @ < X < b} wewsststrtth————Jisiesitite (hoac am vo cung).
= b a, b goi la cac dau mut ciia doan
o e :\-.._ 1 = = ]
(o) ey = EER | X58) M a2 khoang hay ntra khoang.
(—o; b)={XxXER | X < b} bbb
b
— o0 40D . :
( ) o
« Doan
I5; b]={xe1m|agx5b}wmﬁHﬂwm
=] o
« Ntra khoang

[a;b)={XER|a£x<b}WWH”HW
(@; b] = {X € R | @ < X = D} mpsssssssth——Yprisststitim
[@;, +»)={X ER | X = &} WE{LP

(coo b] = {X ER | X < b} - 0 il
b

%

® Vi du 5. Viét cac tap hop sau dudi dang cac khoang, doan, nira khoang trong R roi biéu dién
tréntrucsd: C={x eR|2sx<7; D={xeR|x<2}

Giai

Ci= [0l e S e
2 7
B2 2 | ' 1) x e [2; 9] a)2<x<5
) H h 5i d 3Bt BER 2) X € (2; 9] b)x=7

Luyén tip 4. Hay ghép madi dong & cét bén trai

vGi mét déng thich hop & c6t bén phai. 3) X € [1; +) c)7<x<10

4) x € (7; 10) d)2<x<5

g)2=<x<h

3. CACPHEP TOAN TREN TAP HOP

a. Giao cua haitap hop

» o7, Viét tap hop X gém nhitng thanh vién tham gia ca hai chuyén dé 1 va 2 trong tinh huéng
ma dau.
Tap X co6 phaila tap con cua tap A khéng? Tap X cé phai la tap con cuia tap B khéng? (A, B
la cac tap hop trong HD1).
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S

( Tap hop gom cac phan ti thudc ca hai tap hop S va il
goi lagiaocua haitaphop Sva T, kihiégula S T.

SnT={x|xeSvaxeT}

- . "~ | -

Pviduo Hinh 1.6
a)Chohaitap hogp C= {4, 7; 27}y va D= {2; 4, 9; 27; 36}. Hay xac dinh tap hop C » D.
b) Cho hai tap hgp E =[1; +=) va F = (—=»; 3]. Hay xac dinh tap hop E n F.

Giai
a) Giao cua hai tap hop Cva Dla C ~n D= {4; 27}.
b) Giao cua hai tap hgp Eva Fla E~ F=[1; 3].

[1; +o0) msmmsmnst > [1; +0) N (—o0; 3] = [1; 3]
"

(~o0; 3] L ! W‘*
3 1

—

‘» Luyén tip 5. Cho cac tap hop C =[1; 5], D = [-2; 3]. Hay xac dinh tap hop C n D.

b. Hop cua haitap hop

3 noa. Tré lai tinh huéng mé dau, hay xac dinh tap hop cac thanh vién tham gia Chuyén dé 1
hoac Chuyén deé 2.

SuT

- ‘ - -
Tap hop goém cac phan ti thuéc tap hop S hoac thuﬁ}ﬂ
tap hop T goilahop cua haitap hop Sva T, ki hiéula S U T. ‘

| SuT={x|xeShoacx e T}. |

Hinh 1.7

»vidu?

a) Cho hai tap hop: C={2; 3, 4, 7} va D = {-1; 2, 3, 4, 6}.
Hay xac dinh tap hgp Cu D.

b) Cho hai tap hop E = (-1, 2] va F = [0; 3]. Hay xé&c dinh
tap hop E UF.

Giai
a) Hop cua haitap hop CvaDlaCuD={-1;2;3; 4;6; 7}.
b) Hop clia hai tap hop Eva Fla EuUF =(-1, 3].

Hinh 1.8

3 vidus. Trd lai cau hai trong tinh huéng mé dau. Goi A la tap hop nhitng thanh vién tham gia
Chuyén dé 1, B la tap hop nhitng thanh vién tham gia Chuyén dé 2.

Ta co: Au B = {Nam; Hwong; Chi; Tu; Binh; Ngan; Khanh; Han; Hién: Lam}.
Tap Au B c6 10 phan tir, tirc 1a c6 10 thanh vién tham gia mét hoac hai chuyén dé.
S6 thanh vién vang mat trong ca hai chuyén dé la: 12 — 10 = 2 (thanh vién).

) Luyén tip 6. Hay biéu dién tap hop A B bang biéu d6 Ven, véi A, B dugc cho trong HD1.
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c. Hiéu cuia hai tap hop

2 woo. Tro lai tinh hubng mé dau, hay xac dinh tap hop cac thanh vién chi tham gia Chuyén dé 1
ma khoéng tham gia Chuyén dé 2.
5XT

« Hiéu cua hai tap hgp Sva T la
tap hop gom céac phan tlr thudc
S hhung khéng thudc T, ki hiéu
laS\T.
S\T={x|xeSvaxe¢T)} Hinh 1.9

« Néu Tc Sthi S\ Tduwoc goaila
phan bu cla T trong S, Ki hiéu
& C.T,

%, .

Chiy. C.S=@.

Hinh 1.10

P vidu9. Chocac tap hop: D= {-2; 3; 5; 6}; E = {x | x |a s6 nguyén t6 nhd hon 10};
X = {x | x 1a s nguyén dwong nho hon 10}.
a)TmD\EvaE\D.
b) E cé la tap con clia X khéng? Hay tim phan bu cla E trong X (néu co).
Giai
a) Taco. E={2; 3; 9, 7}.
Do d6, D\E = {-2; 6}, E\D= {2, 7}.
b) Taco: X={1;2;3; 4, 5; 6;7; 8 9}. Vay E la tap con cua X
Phan bl clia E trong Xla X\ E = C.E={1;4,6; 8; 9}.

'3 Luyén tip 7. Tim phan bu cla cac tap hop sau trong R:
a) (~=; -2); b) [-5] +0).

3 van dung. Lép 10A c6 24 ban tham gia thi dau béng da va cau 16ng, trong d6 cé 16 ban thi
dau béng da va 11 ban thi dau cau 16ng. Gia slr cac fran béng da va cau 16ng khéng té chirc
déng théi. Hoi cé bao nhiéu ban |6p 10A tham gia thi dau ca bong da va cau 16ng?

Goi v. Goi x la s6 ban tham gia thi dau ca bong da va cau 16ng.

Bong da

Cau léng Ta c6: n(AwB)=n(A)+n(B)-n(AnB).
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BAITAP
1.8. Gol X |a tap hop cac quoc gia tiep giap voi Viet Nam. Hay liét ké cac phan tir cla
tap hop Xva biéu dién tap X'bang biéu dé Ven.
1.9. Ki hiéu E la tap hop cac quéc gia tai khu viec Bong Nam A.
a) Néu it nhat hai phan tlr thudce tap hop E.
b) Néu it nhat hai phan tlr khéng thudc tap hop E.
c) Liét ké cac phan tlr thudc tap hop E. Tap hop E cd bao nhiéu phan tir?

1.10. Hay viét tap hop sau bang cach néu tinh chat ddc trwng cho céc phan tir clua
tap hop:

A = {0; 4; 8; 12; 16}.
1.11. Trong céc tap hop sau, tap nao la tap réng?
A={xecR|x*-6=0); B={xeZ|x?*-6=0)
1.12. Cho X = {a; b}. Cac cach viét sau dung hay sai? Giai thich két luan dwa ra.
a)ac X, b) {a} c X C) T e X
1.12.ChoA={2;5},B={5:x},C={2;y}. Tim xvayde A=B=_C.
1.14. Cho A= {x e Z | x 24}, B={'e Z | (DX — 3¢ (X" + 24 = 3) = 0).
a) Liét ké cac phan tlr cla hai tap hop A va B.
b) Hay xac dinh cactap hop A~ B, AwBva A\B.
1.15. Xac dinh cac tap hop sau va biéu dién chung trén truc so.
a) (-4 11n[0; 3); b) (G; 2] W (=3; 1];

c) (=2 1N (T +x); d) R\(-o; 3].

1.16. Dé phuc vu cho mét héi nghi qudc té, ban té chirc huy dong 35 ngwdi phién dich
tiéng Anh, 30 ngudi phién dich tiéng Phap, trong dé cé 16 ngudi phién dich duoc ca tiéng
Anh va tiéng Phap. Hay tra |6i cac cau hdi sau:

a) Ban t6 chirc da huy déng bao nhiéu ngudi phién dich cho hoi nghi d6?
b) Cé bao nhiéu ngudi chi phién dich dwoc tiéng Anh?

c) Co6 bao nhiéu nguoi chi phién dich dwoc tiéng Phap?

19
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BAI TAP CUOI CHUONG |

A - TRAC NGHIEM

1.17. Cau nao sau day khong la ménh de?
A Tam giac déu la tam giac c6 ba canh bang nhau.
B. 3«1.
C.4-5=1,
D. Ban hoc gioi qua!

1.18. Cho dinh li: “Néu hai tam giac bang nhau thi dién tich clia chung bang nhau”.
Ménh dé nao sau day la dung?
A. Hai tam giac bang nhau la diéu kién can @é dién tich clia chung bang nhau.
B. Hai tam giac bang nhau la diéu kién can va du dé ching cé dién tich bang nhau.
C. Hai tam giac c6 dién tich bang nhau la diéu kién du dé chung bang nhau.
D. Hai tam giac bang nhau |a diéu kién du dé dién tich cta ching bang nhau.

1.19. Ménh dé nao sau day la dung?

AvxeR xX*>1=Xx>-1 B.vXxeR, xX’>1=x>1
C.VxeR, x>-12x? >1. D.VXeR, X>1=> %% >1

1.20. Cho tap hop A = {a; b; ¢}. Tap A c6 tat ca bao nhiéu tap con?
A 4 B. 6. €.l& D. 10.

1.21. Cho céc tap hop A, B dugc minh hoa bang biéu dé
Ven nhw hinh bén. Phan t6 mau xam trong hinh la biéu
dién cla téap hop nao sau day?

A AnB. B. A\B.
C.AuB. D. B\ A
B - TU LUAN

1.22. Biéu dién cac tap hop sau bang biéu dd Ven;
a)A={0; 1, 2; 3} b) B = {Lan; Hué; Trang}.

1.23. Phén khéng bi gach trén truc sé duéi day biéu dién tap hop sé nao?

L i
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1.24.Cho A={xeN|x< ?}; B = {1; 2:.3: 6 T 8}. Xac dinh céac tap hop sau:
AuB AnB; A\B.
1.25. Cho hai tap hop A =[-2; 3| va B =(1, +x). Xac dinh cac tap hop sau:
AnB; B\AvaC,B
1.26. Xac dinh céc tap hop sau va biéu dién chung trén truc s6é.
a) (—o0; 1) M (0; +00); b) (4; 7]u(-1 5); c) (4 7]\(-3; 5].
1.27. M6t cude khao sat vé khach du lich thadm vinh Ha Long cho théy trong 1410 khach dulich
dugc phong van cé 789 khach du lich dén tham déng Thién Cung, 690 khach du lich dén
dao Titop. Toan bd khach dwgc phong van da dén it nhat mét trong hai dia diém trén.

Hoi c6 bao nhiéu khach du lich vira dén tham déng Thién Cung vira dén tham dao Titop
¢ vinh Ha Long?

Pao Titop nam trong vinh Ha Long, thudc thanh phd Ha Long, tinh Quang Ninh, cach
cang tau du lich Bai Chay khoang 7 — 8 km veé phia déng nam. Du¢i chan dao la mét béi
tdm cb hinh vang trang ém tron lay chan dao, béi cat tuy nhé nhung rat thoang dang va
yén tinh, bén mua nwéc sach va frong xanh. Ngay 22-11-1962, Chl tich H6 Chi Minh
cung nha du hanh v tru nguoi Lién X6 G.Titop 1én tham dao. Dé ghi dau ki niém
chuyén di d6, Chu tich H& Chi Minh @& dat tén cho dao la dao Titop.

(Theo tuoitre.vn)

Pao Titop, vinh Ha Long
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CHUONG I

BAT PHUGONG TRINH VA
HE BAT PHUONG TRINH

BAC NHAT HAI AN

—r—

=‘ _”Ffﬁﬁ‘[ HHLfUng trinh bac nhéat hai an va hé bat phuong trinh
hac nhat hai an xuét hién trong nhiéu bai toan kinh té, nhu la
nhitng rang buéc trong cac bai toan san xuat, bai toan phan phoi
hang hoa,... Chuong nay cung cap cach biéu dién mién nghiém
clia cac bat phuong trinh va hé bat phwong trinh bac nhat hai
an trén mat phang toa do.

BAT PHUUNG TRINH

BAC NHAT HAl AN

THUAT NGU | KIEN THU'C, Ki NANG
» Bat phwong trinh bac nhathai an  : - Nhan biét bat phuong trinh bac nhét hai an.
« Mien nghiém cua bat phuong trinh | . Bi&t bidu didn mién nghiém clha bat phwong trinh
bac nhat hai an bac nhat hai 4n trén mat phing toa da.
« Van dung kién thirc vé bat phuong trinh bac nhét

hai an vao giai quyét bai toan thue tién.

Nhan ngay Quéc té Thiéu nhi 1-6, mét rap chiéu phim phuc vu
cac khan gia mét bé phim hoat hinh. VVé dwgc ban ra c6 hai loai:

Loai 1 (danh cho tré ttr 6-13 tudi): 50 000 ddng/Vé;

Loai 2 (danh cho nguwdi trén 13 tudi): 100 000 ddng/veé.
Ngudi ta tinh toan réng, @é khong phai bu 16 thi sé tién vé thu B
dugc & rap chiéu phim nay phai dat téi thi€u 20 triéu dong.

Hai s6 lwgng vé ban dugc trong nhitng truéng hop nao thi rap chiéu phim phai bu 16?

1.BAT PHUONG TRINH BAC NHAT HAI AN

3 wo1.Trong tinh hudng mé dau, goi x |a sé vé loai 1 ban duoc va y la s vé loai 2 ban duoc.
Viét biéu thire tinh sé tién ban vé thu dwoc (don vi nghin déng) & rap chiéu phim do theo x va y.

a) Cac so nguyén khéng am x va y phai thoa mén diéu kién gi dé so tién ban vé thu duoc
dat téi thiéu 20 triéu déng?

b) Néu so tién ban vé thu dwoc nho hon 20 triéu déng thi x va y thoa mén diéu kién gi?
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MGéi hé thirc lién hé gilra x va y thu duoc trong HD1a va HD1b duoc goi la mét bétphu’ang
trinh bac nhét hai an.
" Bat phuwong trinh bac nhat hai an x, y c6 dang téng quét |a:

ax+by<c(ax+by =>c, ax+by <c, ax+by >c)

trong d6 a, b, ¢ la nhirng soé thuc da cho, a va bkhéng dong thdi bang 0, x va y la cac an so.
$ vidu 1. Bat phuong trinh ndo sau day la bat phuwong trinh bac nhat hai an?
2X +3y < 1; 2 #3y= 1.
Giai
Bat phuong trinh 2x + 3y < 1 la bat phwong trinh bac nhat hai an.
Bat phuong trinh 2x2 + 3y < 1 khéng phai la bat phwong trinh bac nhat hai an vi chira x2
3 o2, Cép sb (x; y) = (100; 100) thoa mén bat phuong trinh bac nhat hai an nao trong hai bat

phuwong trinh thu dwoc & HD1? Tir do cho biét rap chiéu phim cé phai bt 16 hay khéng néu
ban dugc 100 ve loai 1 va 100 vé loai 2.

Tra 1o cau hoi twong tu véi cap so (x; y) = (150; 150).

’

Cap s0 (X,; ¥, ) dwoc goi la mét nghiém cla bat phwong trinh bac nhat hai an ax + by <c
| néu bat dang thirc ax, + by, <c dung.

-

3 Vidu2. Cho bat phuong trinh bac nhat hai an x +2y > 5. Cap s6 nao sau day la mot nghiém
cua bat phwong trinh bac nhat hai an trén?

a) (x; y)=(3; 4); bYi(x; ¥)= (0; =1).
Giai
a) Vi3+2-4=11> 5nén cap so (3; 4) la mot nghiém cla bat phwong trinh da cho.
b) Vi0+2-(-1)=-2<5nén cap sb (0; -1) khéng phai 1a mét nghiém cla béat phwong trinh
da cho.
¥ Luyén tip 1. Cho bat phuong trinh bac nhat hai an x + 2y = 0.
a) Hay chi ra it nhat hai nghiém ctia bat phuong trinh trén.
b) Vi y = 0, c6 bao nhiéu gia tri ciia x thoa man bat phuong trinh da cho?
Nhan xét. Bat phwong trinh bac nhat hai an luén coé vé sé nghiém.

2. BIEU DIEN MIEN NGHIEM CUA BAT PHUONG TRINH BAC NHAT
HAI AN TREN MAT PHANG TOA PO

% oz, Cho duong thang d: 2x — y = 4 trén mét phang toa d6
Oxy (H.2.1). Buéng thang nay chia mat phang thanh hai
nlra mét phang.

a) Cac diém O(0; 0), A(—1; 3) va B(-2; —2) c6 thudc cung
mét nlka mat phéng bo la dwdng thang d khéng?

Tinh gia tri cta biéu thirc 2x — y tai cac diém do va
so sanh voi 4.

b) Tra 1&i cau héi twong tw nhu cau a véi cac diém C(3; 1),

5 ()
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'

'+ Trong mat phang toa dd Oxy, tap hop cac diém co toa dd la nghiém cla bat phu’cng%

trinh ax + by < ¢ duwoc goi la mién nghiém cla béat phuong trinh dé.
« Nguodi ta ching minh dugc rang duong thang d c6 phwong trinh ax + by = ¢ chia mét

phang toa d& Oxy thanh hai nira mat phang bo d:

— M6t nira mat phang (khéng ké bo d) gom cac diém coé toa do (x; y) thoa man

ax + by > c;

— Nira mat phang con lai (khéng ké bé d) gom céc diém co toa dé (x; y) thoa mén

ax+ by <c.
B d gom cac diém co toa d6 (x; y) thoa man ax + by = c.

3 Vidu 3. Biéu dién mién nghiém ctia bat phuong trinh x + y =100 trén mat phang toa doé.

Giai (H.2.2)

Ta biéu dién mien nghiém cla bat phurong trinh béac nhat
hai an x + y =100 nhu sau:

Budc 1. V& dudng thang d x + y = 100 trén mat phang
toa do Oxy.

Budc 2. Lay mét diém bat ki khong thudc d trén mat phang
réi thay vao biéu thtrc x + y. Chang han, lay O(0;0), ta cé:

0+ 0< 100.

Do d6 mién nghiém cua bat phuong trinh da cho la nira mat
phang b& d khéng chira géc toa d6 (mién khéng bi gach).

Hinh 2.2

| Cach biéu dién mién nghiém clia bat phuong trinh bac nhét hai an | * Néuc#0, ta thuong

ax+by<c.

« V& dwong thang d: ax + by = ¢ trén mét phang toa d6 Oxy.

e Lay mét diém M, (x,;y,) khong thudc d.
« Tinh ax, + by, va so sanh vai c.

« Néuax, + by, <cthinlramé&tphang bd dchira M, la mién nghiém
clia bat phwong trinh. Néu ax, + by, >¢ thi nira mat phang

b dkhéng chira M, 1a mién nghiém clia bat phuong trinh.

chon M, chinh la géc
toa do.

» Néu c=0, tathuong
chon M, co toa do
(1; 0) hoac (0; 1).

¥ Vidu 4. Biéu dién mién nghiém clia bat phuong trinh 5x — 7y <0 frén mat phang toa dd.

Giai (H.2.3)

Bude 1. V@ duong thang d: 5x — 7y = 0 trén mat phang toa
do Oxy.

Bude 2. Lay diém M, (0; 1) khéng thuée d va thay x = 0,
y = 1 vao biéu thirc 5x - 7y taduoc:5.-0-7-1=-7<0.
Do d& mién nghiém cla bat phwong trinh la nira mat
phang b& d chira diém M, (mién khéng bi gach).

Chu v. Mién nghiém cla bét phwong trinh ax + by < ¢ la
mién nghiém cla bat phuong trinh ax + by < ¢ bo di dudng
thang ax + by = ¢ va biéu dién dwdng thang bang nét dcrt.

% Luyén tip 2. Biéu dién mién nghiém cla bat phwrong trinh 2x + y < 200 trén mat phang toa dé.
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% Vi du 5. Giai bai toan & tinh huéng mé dau.

Giai

Goi x la so lwong vé loai 1 ban dugc (x € N) va y la sb lwgng vé loai 2 ban duoc (y € N)
thi s6 tién ban vé thu duoc la 50x + 100y (nghin dong). Ngudi ta sé phai bu 16 trong trudng
hop so tién ban vé nho hon 20 triéu dong, tte la: 50x + 100y < 20 000 hay x + 2y < 400.

Nhu vay, viéc giai quyét bai toan mé dau dan dén viéc di tim mién nghiém cla bat phwong

trinh x + 2y < 400.

‘ y . . A
Mién nghiém cua bat phuong trinh bac nhat hai an nay r v
duoc xéac dinh nhu sau: + ;; 4
« V& duwong thang d: x + 2y = 400. 0™ 74200
« Talay goctoa dd O(0; 0)va tinh 0+ 2. 0 =0 < 400. 'fUU----:‘--‘-‘--,n.
Do d6, mién nghiém clia bat phwong trinh la nira mat A = S
phang b& d chira gbc toa d6 khong ké dudng théng d 5 200 400X
(H.2.4). Hinh 2.4
Vay, néu ban duoc so6 vé loai 11a x va sd vé loai 21a y Mién tam giac gém cac diém
ma diém (x; y) nam trong mién tam giac OAB khéng ké bén trong va cac diém trén ba

canh AB thi rap chiéu phim sé& phai bu 16.

Néu diém (x; y) nam trén doan thang AB thi rap chiéu phim hoa von.

Nhan xét

» Néu ban dwoc 150 vé loai 1 va 150 vé loai 2 thi rap chiéu phim co lai.
« Néu ban dugc 200 vé loai 1 va 100 vé loai 2 thi rap chiéu phim hoa von.

cahh cua tam giac.

« Néu ban dwoc 100 vé loai 1 va 100 vé loai 2 thi rap chiéu phim phai b 16.

$ van dung. M6t coéng ty vién thong tinh phi 1 nghin dong maéi phut goi néi mang va 2 nghin
ddong méi phut goi ngoai mang. Em ¢d thé sir dung bao nhiéu phut goi néi mang va bao nhiéu
phut goi ngoai mang trong mét thang néu em muoén s tién phai tra it hon 200 nghin déng?

BAITAP

2.1. Bat phwong trinh nao sau day la bat phuong trinh bac nhat hai an?

a) 2x+ 3y > 6; b) 2°x+ y <0;

c) 2x* -y >1.

2.2. Biéu dién mién nghiém ctia méi bat phwong trinh sau trén mat phang toa dé:
b) 7x + 20y <0.
2.3. Ong An mudn thué mét chiéc 6 t6 (co lai xe) trong mét tuan. Gia thué xe dwgc cho nhu

a) 3x + 2y >300;

bang sau:

Phi cf:‘: dinh Phi tinh theo quang duong di

(nghin doéng/ngay) | chuyén (nghin dong/kilomet)
Tir thir Hai dén thir Sau 500 8
Thu Bay va Chu nhat 1 500 10

a) Goi x va y lan luot 1a sé kilémét éng An di trong cac ngay tir thtr Hai dén thir Sau va
trong hai ngay cudi tuan. Viét bat phuwong trinh biéu thi méi lién hé gitra x va y sao cho
téng s6 tién 6ng An phai tra khéng quéa 14 triéu dong.

b) Biéu dién mién nghiém cla bat phwong trinh & cau a trén mat phang toa dé.
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HE BAT PHUONG TRINH

BAC NHAT HAI AN

THUAT NoU . KIENTHUC, KiNANG

« Hé bét phuong trinh | « Nhan biét hé bat phuong trinh bac nhét hai 4n.

pacniaLnElHn .+ Biét biéu dién mién nghiém clia hé bat phwong trinh bac nhét

* Mién nghiém clia hé |  haj&n trén mat phang toa do.
bat phuong trinh bac

nhat hai &n » VVan dung kién thirc hé bat phuong trinh bac nhat hai an vao

gidi quyét bai toan thuwe tién.

Trong nam nay, mét ctra hang dién lanh du dinh kinh doanh hai loai may diéu hoa: diéu hoa
hai chiéu va diéu hoa mét chiéu véi s6 vén ban dau khéng vuot qua 1,2 ti ddng.

Piéu hoa hai chiéu Piéu hoa mét chiéu

Gia mua vao 20 triéu dong/1 may | 10 triéu déng/1 may

Loi nhuan du kién 3,5 triéu ddéng/1 may | 2 triéu doéng/1 may

Ctra hang wdc tinh rang tong nhu cau cua thi trueng sé khéng vieret qua 100 may ca hai loai.
Néu la chu ctra hang thi em can dau tu kinh doanh méi loai bao nhiéu may dé loi nhuan thu
duoc la lén nhat?

1. HE BAT PHU'ONG TRiNH BAC NHAT HAI AN

3 uo1. Trong tinh huéng mé dau, goi x va y lan luot 1a sé may diéu hoa loai hai chiéu va
mét chiéu ma clra hang can nhap. Tinh sé tién vén ma clra hang phai bo ra dé nhap hai loai
may diéu hoa theo x va y.

a) Do nhu cau cla thj trwdng khéng qua 100 may nén x va y can thoa man diéu kién gi?

b) Vi s6 vén ma chl ctra hang ¢6 thé dau tu khéng virot qua 1,2 ti ddng nén x va y phai
thoa man diéu kién gi?

c¢) Tinh s tién 18i ma clra hang du kién thu dwoc theo x va y.

Nhu vay, x va y trong HD1 phai thoa man mét sé bat phuwong trinh bac nhat hai an.

« Hé béat phuwong trinh bac nhat hai an la mét hé gém hai hay nhiéu bat phuong trinh
béc nhét hai an.

- Cap sO (x,, ¥,) 1a nghiém ctia mét hé bat phuong trinh bac nhat hai an khi (x,; y,) dong
thai la nghiém cla tat ca cac bat phwong trinh trong hé do.

Ny o
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x>0
® Vidu 1. Cho hé bat phuong trinh {y >0
x+y <150.

a) Hé trén co phai la mét hé bat phuwong trinh bac nhat hai an khéng?

b) Kiém traxem cap sb (x; y) = (0; 0) c6 phai la mét nghiém ctia hé bat phuong trinh frén khéng.
Giai

a) Hé bat phwong trinh @ cho la mét hé bat phuong trinh bac nhat hai an x va y.

b) Cap so (x; y) = (0: 0) thoa mén ca ba bat phuong trinh clia hé nén né la mét nghiém cua
hé bat phwong trinh bac nhéat hai an da cho.

3 Luyén tép 1. Trong tinh huéng mé dau, goi x va y lan lwot |a sé may diéu hoa loai hai chiéu
va mét chiéu ma clra hang can nhap. Tir HD1, viét hé bat phuwong trinh hai an x, y va chira
mét nghiém cua hé nay.

2. BIEU DIEN MIEN NGHIEM CUA HE BAT PHU'ONG TRiNH BAC NHAT
HAI AN TREN MAT PHANG TOA BO

. . ) Phuong trinh caa truc Oxla
2 Mp2. Cho duong thang d: x + y = 150 trén mat phang toa do y = 0 va phuong trinh clia

Oxy. Pwéng thang nay cat hai truc toa dd Ox va Oy tai hai  truc Oyla x=0.

diém A va B.

a) Xac dinh cac mién nghiém D,, D,, D, clia cac bat phuong
trinhtvong ing x =0; y=0va x + y < 150.

b) Mién tam giac OAB (H.2.5) c6 phai la giao clia cac mién
D,, D, va D, hay khéng?

c) Lay mét diém trong tam giac OAB (chang han diém (1; 2))
hoac mét diém trén canh nao do cla tam giac OAB (chang
han diém (1; 149)) va kiém tra xem toa dé clia cac diém do
c6 phai la nghiém clia hé bat phwong trinh sau hay khéng:

x>0

y =0
x+ y <150.

'S N
» Trong mat phang toa do, tap hop cac diém cé toa d6 la nghiém cla hé bat phuong trinh
béc nhat hai an la mién nghiém cutia hé bat phuong trinh d6.

| Mién nghiém cla hé la giao cac mién nghiém cla cac bat phwong trinh trong hé.
L
3 Vi du 2. Biéu dién mién nghiém cutia hé bat phwong frinh sau trén mét phang toa d6:
Tx+4y <2400
x+y <100
x=0.
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Giai (H.2.6)

Bude 1. Xac dinh mién nghiém D, clia bat phwong trinh 7x + 4y <2 400 va gach bo mién
con lai.
« V& duong thang d: 7x + 4y =2 400.
«Vi7-0+4.0=0<2 400 nén toa dé diém O(0; 0) thoa man béat phuong trinh
7x + 4y <2 400.

Do d6, mién nghiém D, clia bat phurong trinh 7 x + 4y <2 400
la nlra mé&t phang bo d chira goc toa dé O.

Bude 2. Tuwong tw, mién nghiém D, cla bat phwong trinh
X + ¥ <100 la nlra mat phang bo d' chira goc toa dé O.

Bude 3. Tuong tw, mién nghiém D, clia bat phurong trinh x > 0

la nlra mat phang bé Oy chira diém (1; 0).

Khi @, mién khéng bi gach chinh la giao cac mién nghiém
clia cac bat phuwong trinh trong hé. Vay mién nghiém ctia hé
la mién khéng bi gach trong Hinh 2.6.

Hinh 2.6

' Cach xac dinh mién nghiém clia mét hé bat phuong trinh bac nhat hai an:
- Trén cung mét mat phang toa d6, xac dinh mién nghiém ctia méi bat phuwong trinh bac
nhat hai an trong hé va gach bo mién coén lai.
= Mién khéng bi gach la mién nghiém ctia hé bat phwong trinh dé cho.

x=0

Chu y. Néu trong HB2, hé duoc thay bai { y >0 thi mién nghiém sé la mién tam giac
x+y <150

OAB bo di canh AB.

$ Luyén tip 2. Biéu dién mién nghiém cla hé bat phuong trinh bac nhat hai an sau trén

%
g

¥ noa. Xét biéu thirc F(x; y) = 2x + 3y voi (x; y) thuéc mién tam giac OAB & HD2. Toa d6 ba

28

(x>0

y>0

x+y <100
|2x +y <120.

mat phang toa dé: 4

3.U'NG DUNG CUA HE BAT PHUONG TRINH BAC NHAT HAI AN

dinh la O(0; 0), A(150; 0) va B(0; 150) (H.2.5).
a) Tinh gia tri ctia biéu thirc F(x; y) tai m6i dinh O, A va B.

b) Néu nhan xét vé dau cla hoanh dé x va tung dé y cla diém (x; y) ham trong mién
tam giac OAB. Tur d6 suy ra gia tri nhé nhéat clia F(x; y) trén mién tam giac OAB.
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c) Néu nhan xét vé téng x + y clia diém (x; y) ndm trong mien tam giac OAB. T d6
suy ra gia tri I6n nhat clia F(x; y) trén mién tam giac OAB.

Nhan xet. Téng quat, nguoi ta chitng minh dwoc rang gia tri I6n nhét (hay nhé nhat) cla
biéu thirc F(x; y) = ax + by, Vi (x; y) la toa d6 cac diém thudc mién da giac AA,...A , tirc la
cac diém nam bén trong hay nam trén cac canh cla da giac, dat duogc tai mét trong cac dinh
cula da giac do.

» Vi du 3. Giai bai toan & tinh huéng mé dau.
Giai
Gia st clra hang can nhap s6 may diéu hoa hai chiéu la x va sé may diéu hoa mét chiéu
la y. Khidotacd x=0, y =0.
Vi nhu cau cua thi truéng khéng qua 100 may nén x + y <100.
Sé tién dé nhap hai loai may diéu hoa voi sb lvgng nhu trén la: 20x + 10y (triéu dong).

Sé tién t6i da dé dau tw cho hai loai may la 1,2 fi ddng, nén ta c6 20x +10y <1200 hay
2x +y <120.

Tw do ’Ea thu 1ﬂu’cyc hé bat phuwong trinh
bac nhat hai an sau:
(x=0
4yEU
x+y <100
2x+ y <120.

Loi nhuan thu duoc khi ban x may diéu
hoa hai chiéu va y may dieu hoa mot
chiéu la F(x;y)=3,5x+2y.

Ta can tim gia tri 1én nhat ctia F(x; y) khi
(x; y) thoa mén hé bat phuong trinh trén.

Hinh 2.7

Buée 1. Xac dinh mién nghiém clia hé bat phuong trinh trén. A
N - v omm mEn B N S i iatri Ion nhat (hoac nho
Mién nghiém la mién tr giac OABC vo&i toa dd cac dinh nhat) cia Ax: y) dat tai
0(0;0), A(0;100), B(20;80) va C(60;0) (H.2.7). mét trong cac dinh cda tk
z iac OABC.
Buée 2 Tinh gia tri clia biéu thire Ftai cac dinh clia t giac nay:
F(0,0)=0, F(0;100) =200, F(20;80) =230, F(60;0) = 210.
Bude 3. So sanh cac gia tri thu dwoc cua F o Budce 2, ta duoc
gi tri I6n nhat can tim la F (20;80) = 230.

Vay ctra hang can dau tu kinh doanh 20 may diéu hoa hai
chiéu va 80 may diéu hoa mat chiéu dé loi nhuan thu duoc la
I&n nhét.
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» van dung. M6t clra hang co ké hoach nhap vé hai loai may tinh A va B, gia mai chiéclan lwotla
10 triéu dong va 20 triéu ddng véi sb von ban dau khéng vuwot qua 4 i dong. Loai may A
mang lai lgi nhuan 2,5 triéu déng cho mai may ban dugc va loai may B mang lai l¢i nhuan
la 4 triéu dong cho méi may ban duoc. Ctra hang wéc tinh rang téng nhu cau hang thang
sé khéng vrot qua 250 may. Gia st trong mét thang clra hang can nhap sé may tinh loai A
la x va s6 may tinh loai B 1a y.

a) Viét cac bat phuong trinh biéu thi cac diéu kién cla bai toan thanh maét hé béat phuong
trinh réi xac dinh mién nghiém cla hé do.

b) Goi F (triéu dong) la loi nhuan ma ctra hang thu duoc trong thang do khi ban x may tinh
loai A va y may tinh loai B. Hay biéu dién F theo x va y.

c¢) Tim s6 lwgng may tinh méi loai clra hang can nhap vé trong thang do dé loi nhuan thu
duoc la Ién nhat,

BAITAP
2.4. Hé bat phwong trinh nao sau day la hé bat phwong trinh bac nhat hai an?
2 - ~ 2
. x<0 b) x+y“ <0 o) X+y+z<0 q 22x+y~=:3
y =0; y—-x>1 y <0; 4°x+3y <1.
2.5, Biéu dién mién nghiém clia méi hé bat phwong trinh sau trén mat phang toa dé:
y—x<-1 Jx >0 x>0
a) ix>0 b)Jy=0 C)«x+y>5
y <0; 12x-+-y£4; x-y<0.

2.6. Mét gia dinh can it nhat 900 don vij protein va 400 don vi lipid trong thirc an méi ngay.
Maéi kilégam thit bo chira 800 don vi protein va 200 don vj lipid. Ma6i kilégam thit lon chira
600 don vij protein va 400 don vi lipid. Biét rang gia dinh nay chi mua nhiéu nhat la 1,6 kg
thit bo va 1,1 kg thit lon; gia 1 kg thit bo 1a 250 nghin déng; gia 1 kg thit lon 1a 160 nghin
dong. Gia str gia dinh d6 mua x kilégam thit bo va y kildgam thit lon.

a) Viét cac bat phwong trinh biéu thi cac diéu kién clia bai toan thanh mét hé bat phuong
trinh réi xac dinh mién nghiém cta hé do.

b) Goi F (nghin dong) la sé tién phai tra cho x kildgam thit bo va y kilégam thit lon. Hay
biéu dién F theo x va y.

¢) Tim sé kilégam thit méi loai ma gia dinh @6 can mua dé chi phi la it nhét.
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BAI TAP CUOI CHUONG I

A -TRAC NGHIEM

2.7. Béat phwong trinh nao sau day la bat phwong trinh bac nhat hai an?
A.x+y>3. B.x*+y’<4.  C.(x-y)(Bx+y)z1 D y*-2<0.
2.8. Cho bat phwong trinh 2x + y > 3. Khéng dinh nao sau day la dung?
A. Bat phuong trinh da cho cé nghiém duy nhat.
B. Bat phuong trinh d& cho vé nghiém.
C. Bat phuwong trinh da cho c6 vé sé nghiém.
D. Bat phwong trinh d& cho cé tap nghiém Ié[3;+m).

2.9. Hinh nao sau day biéu dién mién nghiém clia bat phwong trinh x — y < 3?
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2.10. Hé bat phwong trinh nao sau day la hé bat phwong trinh bac nhét hai an?

_ 3 o
" x—-y<0 B, 3x+y° <0 c {x2+2y-=:0 D 1~ +y<4
2y 2 0. X+y>3. y +3<0. X+2y<1.
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’.11. Cho hé bat phwong trinh JLX < _3. Piém nao sau day thudc mién nghiém cua hé

2y > -4
bat phwong trinh d& cho?

A. (0; 0). B. (=2; 1). C. (3;:-1). D. (-3; 1).

B - TU LUAN

|

J 14

12. Biéu dién mién nghiém cla bat phwong trinh

2.12. Biéu dién mién nghiém cla hé bat phwong trinh {X

X4Y o 2X~ Y+ 1 an mat phang toa do.

+y <1

trén mét phang toa do.
2x-y =3

(y—2x<2
y<4
X<

M ]

.. Biéu dién mién nghiém cla hé bat phwong trinh - trén mat phang toa do.

Tir d6 tim gia tri I6n nhat va gia tri nhd nhat clia biéu thic F(x;y)=-x-y Vvoi (X; y)
thoa méan hé trén.

15. Bac An dau tw 1,2 ti ddng vao ba loai trai phiéu: trai phiéu chinh pha véi |8 suat 7%

m&t nam, trai phiéu ngan hang voi 1ai suat 8% maét nam va trai phiéu doanh nghiép rui ro
cao Vi lai suat 12% mot nam. Vi li do giam thué, bac An mudn soé tién dau tw tréi phiéu
chinh pha gap it nhat 3 1an sé tien dau tw trai phiéu ngan hang. Hon nira, dé giam thiéu rai
ro, bac An dau tu khéng quéa 200 triéu déng cho trai phiéu doanh nghiép. Hoi bac An nén
dau tw méi loai trai phiéu bao nhiéu tién dé loi nhuan thu dwoc sau mét nam la I6n nhat?

16. M6t céng ty du dinh chi t6i da 160 friéu dong cho quang cao mét san pham maoi

trong maét thang trén cac dai phat thanh va truyén hinh. Biét cing mét thoi lueng quang
cao, s6 nguwdi mdi quan tam dén san pham trén truyen hinh gap 8 lan trén dai phat
thanh, tlrc 1a quang céo trén truyén hinh cé hiéu qua gap 8 lan trén dai phat thanh.

Pai phat thanh chi nhan cac quang céao cé téng thoi lwgng trong mét thang téi da la
900 giay v&i chi phi la 80 nghin dong/giay. Pai truyén hinh chi nhan cac quang cao co
tong thoi lwgng trong mot thang téi da la 360 giay voi chi phi la 400 nghin déng/giay.
Cong ty can dat thei gian quang cao trén cac dai phat thanh va truyén hinh nhu thé nao
dé hiéu qua nhat?

Goi y. Néu coi hiéu qua khi quang cao 1 giay trén dai phat thanh 1a 1 (don vj)
thi hiéu qua khi quang cao 1 giay trén dai truyén hinh 1a 8 (don vi). Khi d6 hiéu qua
quang cao x (giay) trén dai phat thanh va y (gidy) trén truyén hinh l1a F(x; y) = x + 8y.
Ta can tim gia tri I&6n nhat ctia ham F(x; y) v6i x, y thoa méan cac diéu kién trong dé bai.
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CHUONG I

HE THUC LUQNG
TRONG TAM GIAC

Lwrong giac duwgc phat trién tir nhu cau tinh toan
goc va khoang cach trong rat nhiéu Iinh virc nhu
thién van hoc, 1ap ban dd, ban vé thiét ké, khao
sat va tim tam ban cta phéao binh.

O 16p 9, ta da biét ti sé lwong giac clia mét goc
nhon. Chwong nay mao réng khai niém dé cho maét
goc bat ki ttr 0° dén 180e.

THUAT NGO | KIEN THUC, Ki NANG
» Gia tri luong giac i * Nhan biét gia tri lwong giac ciia mot goce tir 0° dén 180°.
cua mot goc i « Giai thich hé thirc lién hé gitra céc gid tri lvong gidc cta hai géc
» Hai géc bu nhau phu nhau, bu nhau.
» Ntra dudng tron ; St dung may tinh cam tay dé tinh cac gia tri luwong giac ciia mét goc.
don vi .+ Van dung giai mét sb bai toan c6 néi dung thuc tidn.

Ban da biét ti s luong giac
cia moét goc nhon. Péi voi
goc tu thi sao?

I
|
I

Lo

sina., COSo,

fano, = cota, =

O |o
oo

Hinh 3.1
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1. GIA TRI LUONG GIAC CUA MOT GOC

Trong mat phang toa d6 Oxy, nira
dwong tron tam O, ban kinh R = 1
nam phia trén truc hoanh (H.3.2)
duoc goi la nira duwong tron don vi.

Cho truwédc mét goc a, 0° < a <180°.

= O X1 x

Khi d6, co duy nhat diém M(x, y,)
trén nlra dwong tron don vi noi trén a < 90° o > 90°
dé xOM = a. Hinh 3.2

3 no1. a) Néu nhan xét vé vj tri clia diém M trén ntra dwdng tron don vi trong méi riéng hop sau:

* 0.=907% v 200 * o> 90°
b) Khi 0° < a <90° néu m i quan hé gilra cos o, sinc. v&i hoanh dé va tung dé clua diém M.
M& réng khai niém ti s6 Iegng giac cia mét goc nhon cho mét goéc bat ki tir 0° dén 180°,
ta co dinh nghta sau:
Vﬂmﬁi goc a. (0° < <180°%), goi M(x., y,) la diém trén nlra dwdng tron don vi sao cho
xOM = a. Khi dé:
« sin clia géc o.la tung d6 y, clia diém M, dwoc ki hiéu 1a sing;
« cosin clia goéc o la hoanh d6 x, cua diém M, dwoc ki hiéu la cos o;

o Khia#90°(hay la x,# 0), tang cua o la Yo duec ki hiéu la tanco;
XD
o Khia#0°vaa# 180°(haylay,# 0), cotang cua a.la % duwoc Ki hiéu la cot o
Yo

T dinh nghia trén, ta co:

-~

fana =

.

sina
cCoSsq

==

(a0 #90°); cota =

COS o
sinao

(v =0°vaa # 180°); tana =

"
|

(o ¢ {0°:90°;180°}). H

cot o

.

Sau day la bang gia tri lwong giac (GTLG) clia mét sé goc dac biét ma em nén nho.

34
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GTLG & 2 & o0 0 140 Trong bang, ki hiéu || chi gia tri
lirong giac tuong wng khéng

sinao. 0 4 ﬂ ﬁ 1 0 xac dinh.,

2 2 2
cos B2 ] |

2 2 2
tan o 0 g 1 J3 I 0
cota. I NE) 1 % 0 |
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B Vidu 1. Tim cac gia tri lwong giac cua goc 135°.
Giai (H.3.3)
Q_gn_i__M la diém trén nira dwong tron don vi sao cho
xOM =135°. Goi N, P twong trng la hinh chiéu vuéng
géc cua M1én céc truc Ox, Oy.
Vi XOM =135° nén MON = 45°, MOP = 45°, \V/ay cac tam
giac MON, MOP la vuéng can va&i canh huyén OM = 1.

2

Tw do, taco ON=0P = T Mat khac, diém M nam bén

trai truc tung nén co6 toa dé la [-EE]
2 2
Theo dinh nghta, ta co:

5in135"=£; cns135°=—£;
2 2
tan135" =—1, cot135° = -1.

‘D Luyéntdp1. Tim cac gia tri lwgng giac cua goc 120°(H.3.4).

Ta c6 thé str dung may tinh cam tay dé tinh (dung hoéc
gan dung) cac gia tri lvong giac clia mét goc va tinh géc
khi biét gia tri lwgng giac cua goc do.

Chang han, v&i mét loai may tinh cam tay, sau khi m&
may ta bam phim [z fioog (SETUP) réi bam phim (2]
dé chon don vi do goc la "d¢”". Sau do tinh gia tri lvong
giac clia goéc hodac tinh goc khi biét gia tri lueng giac clia
goc do.

« Tinh gié tri lwvgng giac cta mét s6 goc:

—

=
ot
by
]
o
=
=

ﬂmmr
i
= ZNIr
‘Gaae e %
s F . E = m‘

W Ll 5

Q600 & i
k3 = e
- y L TR

Q800 @&

e
e

o
5

t
CEEE

Tinh Bam phim Két qua
sin48°50'40" | ) (@) (B] ) @) [0+ [ |sin48°50'40" ~ 0,7529256291
cos112°12'45" | 68 (1 [ (B = 1 E) 9 @) B) B &) | cos 112°12'45" =~ —0,3780427715
tan15° (tan] (1] [(B] (=] tan15° =2-+/3

« Tim goc khi biét mét gia tri lwong giac cua géc do:
Tim x, biét Bam phim Két qua
sinx =0,3456 | [sar] [sin] (sin"") (0] (] (3] (4] (E] (€] (=] =] | x =~ 20°13' 7"

Chuy
« Khi tim x biét sin x, may tinh chi dwa ra gia tri x < 90°.

.
-]

« Mudn tim x khi biét cos x, tan x, ta cling lam twong tu nhw trén, chi thay phim s tuong

trng bai phim [c5, [in) .

baitap365.com
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2. MOI QUAN HE GIUA CAC GIA TRI LUONG GIAC CUA HAI GOC BU NHAU

O lop 9, em da biét m6i quan hé gidra i sb
lweng giac cua hai goc phu nhau. Trong muc
nay, em hay tim mdi quan hé gitra cac gia tri
lwong giac cua hai goc bu nhau.

Péi voi mét goc o tuy v (0° < a<180°), goi
M, M'la hai diém trén nlra dudng tron don v
twong rng voi hai géc bu nhau o. va 180° — «
(Xm = 0L, ;W =180° — {1) (H.3.5). Hinh 3.5

2 noz. Néu nhan xét vé vi tri ctia hai diém M, M' déi véi truc Oy. Tlr 6, néu cac méi quan hé
gitra sinco. va sin(180° —a), gitra cos . va cos(180° —a).

Péi v&i hai goc bu nhau, o. va 180° — a., ta co;
. 5in(180"—u)=sinu; . cus(180”—cz)=—cc:5a;

e tan(180° —a)=—tana (o # 90°); o cot(180° —a)=-cota (0° <o < 180°).

P vidu 2. Tinh cac gia tri lvgng giac cua cac goc 120°,135°,150°.
Giai
Do cacgoc 120°,135°,150° twong tng bu véi cac goc 60°,45°,30°

nén tr Bang 3.1, ta cling cé bang cac gia tri lvong giac sau: Hs gox Rl nhail oo si

bang nhau; ¢é cosin, tang,

- ] ] ] cotang do6i nhau.
CTL 120 135 150
sino ﬁ E 1
2 2 2
cosa. A _Q _E
2 2 2
tanao )3 —1 —g
coto. _g —1 3
Bang 3.2
. Hai goc phu nhau co
3 Luyén tdp 2. Trong Hinh 3.6, hai diém 1 sin gée nay bang cosin

goc kia, tang géc nay

M, N trng v&i hai géc phu nhau o va hidng cians goclia

90° — . (XOM = o, xON =90° — o).
Chirng minh rang AMOP = ANOQ.
Tlr @6 néu mdi quan hé gira coso.va i

sin(90° — o). Hinh 3.6
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% Vin dung. M6t chiéc du quay co
ban kinh 75 m, tdm cla véng quay
¢ d6 cao 90 m (H.3.7), thoi gian
thuc hién méi vong quay cla du
quay la 30 phut. Néu mét nguoi
vao cabin tai vi tri thap nhéat cla
vong quay, thi sau 20 phut quay,
nguoi d6 ¢ dé cao bao nhiéu mét?

BAI TAP
3.1. Khéng dung may tinh cam tay, tinh gia tri clia cac biéu thirc sau:
a) (25in 30° +cos135° — 3tan150°)- (cus180° —cot 60° );
b) sin® 90° + cos®120° + cos® 0° —tan®60° + cot*135°;
c) cos60° -sin30° + cos® 30°.
Chu y. sin®a = (sina)?, cos’ a =(cosa ), tan® a = (tan a)?, cot” a = (cota)®.
3.2. Don gian cac biéu thirc sau:
a) sin100° + sin80° + cos16° + cos164°;
b) 2sin(180° — ) - coto - cos(180° — a)- tana - cot (180° — ), véi 0° < o < 90”.
3.5. Chirng minh cac hé thurc sau;

a) sin®a +cos’ o =1

b) 1+tan’a = (o = 90°);

cos? a

1

sin” a

3.4. Cho géc o (0° < o < 180°) thoa mén tana = 3.

c) 1+ cot° a= (0° < . <180°).

2sina—3cosa

Tinh gia tri ctia biéu thirc: P = == .
3sina +2cosa

baitap365.com
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HE THUC LUONG

TRONG TAM GIAC

THUAT NGU KIEN THUC, Ki NANG

« Binh li césin » Hiéu dinh li césin, dinh li sin, coéng thure tinh dién tich tam giac.
« Dinh li sin « Giai tam giac va giai quyét mét soé bai toan trong do dac.

* Cong thuretinh dién tich

« Giai tam giac

Ngam Thap Rua tir bo, chi véi nhitng dung cu
don gian, dé chuan bj, ta cling cé thé xac dinh
duoc khoang cach tir vi fri ta dirng téi Thap Rua.
Em c6 biét vi sao?

Thap Rua nam trong long hé Hoan Kiém

1. DINH LI COSIN S Thi o6 Ha Noi

3 no1. M6t tau bién xuat phat tir cang Van Phong (Khanh Hoa) theo huéng déng véi van tée
20 km/. Sau khi di duoc 1 gio, tau chuyén sang hwéng déng nam rdi gir nguyén van téec
va di tiép.

a) Hay vé so do dudng di cua tau trong 1,5 gio ké tir khi xuat phéat (1 km trén thue té ting
vGi 1 cm trén ban vé).

b) Hay do truc tiép trén ban vé va cho biét sau 1,5 gio ké tir khi xuat phat, tau cach cang
Van Phong bao nhiéu kilémét (sé do gan dung).

c) Néu sau khi di dwogc 2 gio, tau chuyén sang hudng
nam (thay vi hwéng déng nam) thi co6 thé dung dinh li
Pythagore (Pi-ta-go) dé tinh chinh xac céc s6 do trong
cau b hay khéng?

Co hay khéong, mot kiéu dinh li
Pythagore cho tam giac tuy y?

P6i véi tam giac ABC, ta thuwong ki hiéu A, B, C la cac goc
cla tam gidc tai dinh twong &ng; a, b, ¢ twong ng la dé dai
clia cac canh ddi dién véi dinh A, B, C; plantra chu vi; S la
dién tich; R, rtwong &ng la ban kinh dwong tron ngoai tiép,
ndi ti€p tam giac.

2 wo2. Trong Hinh 3.8, hay thuc hién cac budc sau dé thiét 1ap cong thirc tinh a theo b, ¢ va

gia tri lvgng giac cua goc A. D

a) Tinh a*theo BD? va CD?. ™

b) Tinh a?theo b, ¢ va DA. e

¢) Tinh DA theo ¢ va cos A. B R

d) Chirng minh a2 = b? + ¢2 — 2bccos A. 8 a C

Hinh 3.8
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Chui yv. Nguoi ta chiing minh duoc két qua trong HD2d dbi voi ca cac trudng hop goc A
|a goc vudng hoac nhon.

: BDinh li cosin. Trong tam giac ABC:
a’=b*+c?-2bccosA,
b*=c® +a° - 2cacosB,
c?=a*+b*-2abcosC.

ﬁ}__.

A
B Binh Ii Pythagore c6 phai la mét trwdng hop déc biét cua dinh li césin hay khéng?

$ Vi du 1. Cho tam giac ABC c6 A=120° va AB = 5,
AC = 8. Tinh d6 dai canh BC.
Giai (H.3.9)
Ap dung dinh li césin cho tam giac ABC, ta c6:
BC? = AB* + AC* —2AB- AC -cos120°

B
= 52 +32_2.5.a.[u%j = 129. Vay BC = +/129. Hinh 3.9

P kham phi. T dinh |i césin, hay viét cac céng thire tinh cos A, cos B, cos C theo d6 dai cac
canh a, b, ¢ cua tam giac ABC.

¥ Luyén tip 1. Cho tam giac ABCc6 AB=5, AC= 8va A = 45° Tinh dé dai canh va dé Ién cac
goc con lai cua tam giac.

® Trai nghiém. V& m6t tam giac ABC, sau d6 do do dai cac canh, s6 do goc A va kiém tra tinh
dung dan cua dinh li césin tai dinh A déi véi tam giac de.

% van dung 1. Dung dinh li césin, tinh khoang céach duoc dé cap trong HD1b.

2. DINH Li SIN

2 mez. Trong mGi hinh dudi day, hay tinh R theo a va sinA.
A

b)

Hinh 3.10

8

Binh li sin. Trong tam giac ABC: = < v |

sinA sinB sinC

P
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19 Vi du 2. Cho tam giac ABC c6 A=135°,C =15° va b=12. 2

5 C 5 12
Tinh a, ¢, R va sb do géc B. 135 =
Giai (H.3.11) B a C
"l [ Hinh 3.11
Tacoé: B=180°-(A+C)=180° -(135° +15°) = 30°.
Ap dung dinh [i sin, ta co6: — G _12 = — C __2R.
sin135° sin30° sin15°
Suyraa=—=—sin135° =12y2; c = —=— .sin15° = 24sin15° (= 6,21); R = 12___ 4
sin30° sin30° 2sin30°

‘B luyéntip2. Chotam giac ABCcb b=8,c=5va B = 80°. Tinh s6 do cac goc, ban kinh dudng
tron ngoai tiép va dé dai canh con lai clia tam giac.

5 - P A

3. GIAI TAM GIAC VA UNG DUNG THUC TE

Viéc tinh d6 dai cac canh va s6 do cac goc ciia mot tam giac khi biét mét sé yéu té cla tam
giac do duoc goi la giai tam giac.

'® Vi du 3. Giai tam giac ABC, biét ¢ =14, A — 60°,B = 40°.

Giai
Taco C =180°— (A +B) = 80°.
Ap dung dinh Ii sin, ta c6; —2 - ,b = _14 .
sin60° sin40° sin80°
SuyTas =12 200° oo g TS0 o 4a,
sin80° sin80°

» Luyén tip 3. Giai tam giac ABC, biét b =32,¢c = 45,A = 87°.

Chi y. Ap dung cac dinh li césin, sin va st dung may tinh cam tay, ta cé thé tinh (gan dung)
cac canh va cac goéc cua mét tam giac trong cac truong hop sau:

» Biét hai canh va géc xen gitra;

« Biét ba canh:

- Biét mét canh va hai goc keé.

B Vidua. Trd lai tinh huéng mé dau, theo céc budéc
sau, ta co the tien hanh do khoang cach tir vj tri A
trén b& hé Hoan Kiém dén Thap Rua (H.3.12):
Buoc 1. Trén bo, dat mot coc tiéu tai vi tri A va mot
coc tiéu tai vi tri B nao dé. Po khoang cach AB.
Buoc 2. bung tai A, ngam Thap Rua va coc tieu B
dé do goc tao boi hai hudng ngam do.

By'c'rr:: 3. Pirng tai B, ngam coc tieu A va Thap Rua
dé do goc tao boi hai hudng ngam do.

Bude 4. Goi Clavi tri ciia Thap Rua. Ap dung dinh li ,
sin cho tam giac ABC dé tinh d6 dai canh AC. Hibh 312

B vandung 2. TU mét khu vuc cé thé quan sat dwoc hai dinh nui, ta cé thé ngam va do dé xac
dinh khoang cach gitra hai dinh nui d6. Hay thao luan dé dwa ra cac budc cho mét cach do.

Coc tieu A Coc tiéu B

A
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4. CONG THUC TINH DIEN TICH TAM GIAC

Ta da biét tinh dién tich mat tam giac theo chiéu cao va dé dai canh day twong trng. Liéu con
cong thirc nao khac deé tinh dién tich tam giac hay khéng?
» uo4. Cho tam giac ABC véi | 1a tam dwéng tron ndi tiép tam giac.
a) Néu madi lién hé gitra dién tich tam giac ABC va dién tich
cac tam giac IBC, ICA, IAB.
b) Tinh dién tich tam giac ABC theor, a, b, c. B 4

| Céng thire tinh dién tich tam giac ABC: S = pr &7 b; 2.

o HpE. Cho tam giac ABC voi dudng cao BD.
a) Biéu thi BD theo AB va sin A.
b) Viét cong thirc tinh dién tich S clia tam giac ABC theo b, ¢, sin A.
B B

Hinh 3.14

Cdng thure tinh dién tich tam giac ABC: S = %bc SinA = %ca sinB = %ab sinC.

3 Vidu5. Tinh dién tich S cla tam giac ABCcdc=4,b=6, A=150°.

A
Giai (H.3.19) 4 1507 6
Tacc'J:S:lbcsinA=1-6-4-sin150"=6. B , - c
2 2 Hinh 3.15

.

P Luyén tdp 4. Tinh dién tich cua tam giac ABC cé b = 2, B=30° C = 45°.
Chiiy. Do sinA = % nén tir cong thirc S = %bcsin A, ta co:

| Cong thuc tinh dién tich tam giac ABC: S = %.

'3‘-',..

') Thao ludn. Ta da biét tinh cos A theo d6 dai cac canh cua tam giac ABC. Liéu sin A va dién
tich S c6 tinh dwoc theo dé dai cac canh cua tam giac ABC hay khéng?

' Céng thirc Heron. Trong tam giac ABC: S = yfp(p—a)(p - b)(p—c). |

" =

baitap365.com
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3 Vidu 6. Cho tam giac ABCcbéa=13, b= 14, c= 15.

a) Tinh sin A.
b) Tinh dién tich S bang hai cach khéac nhau. "
Giai (H.3.16)
a) Ap dung dinh li césin, ta co: 13 15
2 2 2 2 2 2
Gl b*+c-a :14 +15“-13 _0.6.
2bc 420
- . . N 2 .
Do d6 sinA =+1-cos’ A =0,8. c T3
Hinh 3.16

b)Ta co S %bcsinA _ 84,
Ap dung céng thirc Heron, ta cling c6 thé tinh S theo cach thir hai nhu sau:
Tam giac ABC c6 niva chu vi la: p= 2+0+¢ _13+14+15 o4

2 2
Khi do

S.sc =NP(P-a)(p—-b)(p-c)=421(21-13)-(21-14)-(21-15) =+/21-8-7 -6 =84,

® vin dung 3. Cong vién Hoa Binh (Ha N6i) cé dang
hinh ngll giac ABCDE nhu Hinh 3.17. Dung ché do
tinh khoang cach gitra hai diém clia Google Maps,
mot ngudi xac dinh dugc cac khoang cach nhu trong
hinh vé. Theo s liéu dd, em héay tinh dién tich cua
cong vién Hoa Binh,

401 m "A

BAlI TAP :

2.5. Cho tam giac ABC coa=6,b=5, c=8. Tinh cosA, S, r Ty

3.6. Cho tam giac ABC co a=10, A=45° B=70° Tinh R, b, c.

2.7. Giai tam giac ABC va tinh dién tich cua tam giac dé, biét A=15° B=130° c=6.

2.8. M6t tau danh ca xuat phat tir cang A, di e e

- " e o z ' o’ _ ie)

th.eo hwdong S70°E voi van t6c E’O km;‘h: goc o° va tao véi huéng déng goc 90° — o,
Bi dugc 90 phut thi dong co cua tau bi  Cac huwéng Soe®W, Na°E, Na®W ciing duoc
hong nén tau tréi tw do theo hudng nam dinh nghia mét cach tuwong tu.
vGi van toc 8 km/h. Sau 2 gid ké tir khi

= No'W p N - No’E ,
déng co bi hong, tau neo dau dwgc vao “\ “:'* ; ’,‘ N: hwéng bac
mét hon dao. L Gy S: hwéng nam
a) Tinh khoang céach tir cang A t¢i dao noi We f:'; >E W: hureng tay

tau neo dau. ’,f';? cc‘;‘n E: huéng déng
b) Xac dinh hudng tir cang A t6i dao noi SHGWF-' ; hsm -

tau neo dau.
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3.9. Trén noc mat toa nha coé mat cét ang-ten B T’
m “

cao 5 m. Tl mat vi tri quan sat A cao 7 m so 5

vGi méat dat co thé nhin thay dinh B va chéan CT N

C cla c6t ang-ten, voi cac goc tuong tng
la 50° va 40° so vGi phuong nam ngang
(1. 3.18)

a) Tinh cac goc cua tam giac ABC.
b) Tinh chiéu cao clia toa nha.

Hinh 3.18

2.10. T bai bién Ving Chia, Quang Binh,
ta c6 thé ngam dugc Pao Yén. Hay dé xuat
moét cach xac dinh bé réng clia hon dao
(theo chiéu ta ngam duoc).

Pdo Yén, nhin tir bai bién Viing Chua, Quang Binh

3.11. Dé tranh nui, duéng giao théng hién tai
phai di vong nhu mé hinh trong Hinh 3.19.
Pé rut ngan khoang cach va tranh sat & ndi,
ngudi ta dw dinh lam dudng ham xuyén nui,
ndi thang tir A t6i D. Hai d6 dai dudng moi
sé giam bao nhiéu kilémét so v&i dudng ci?

~o Em cé biét? e &

]

Heron (Heron of Alexandria) la mgt nha phat minh, nha toan hoc
Hy Lap, song vao khoang thé ki I. Mac du c6 may vdi déng co
hoi nuéc dau tién trén thé gici ra doi & thé ki XVIII — mét sw kién
quan trong gép phan tao nén cudc cach mang céng nghiép lan
th&r nhat, nhung chinh Heron 1a nguoi dau tién mé ta mot moé
hinh don gian cho phép bién hoi nuéc thanh chuyén déng quay.
Trong toan hoc, Heron mé ta cach tinh dién tich clia cac da giac
déu tlr 3161 12 canh, dién tich mét sé mat va thé tich mét s6 hinh
trong khdng gian.

(Theo mathshistory.st-andrews.ac.uk)
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BAI TAP CUOI CHUGNG III

A - TRAC NGHIEM
3.12. Cho tam giac ABC c6 B = 135°. Khang dinh nao sau day la dang?
1 /2 J2 2
a)A. S=—ca. B.S=——ac. C.S=—=btc. D.S=—-ca.
) zca 4 2 (s S 2 ca
bYA R=—2—. s r_¥2, cR-¥2, D.R-¥2,
sin A 2 2 2
b a
c)A. @’ =b*+c* ++/2ab. B. . .
) 2 sinA sinB
C. sinE=—€L D. b%? =¢? + a®* —2cacos135°.
3.13. Cho tam giac ABC. Khang dinh nao sau day la dung?
ST 5= B8 p AT
4r a+b+c
C. a2 =b% +c? + 2bccosA. D.S=r(a+b+c).
b) A sinA=sin(B+C). =. cos A= cos(B + C).
C. cosA>0. D, sinA<0.
B - TU LUAN
3.14. Tinh gia tri cla cac biéu thirc sau:
a) M =sin45°-cos45° + sin30°, b) N = sin60° -cos 30° + %sin 45° . cos 45°;
1
c) P = 1+ tan® 60°; d) Q= —5——-cot®120°.
) ’ ) sin?120°

2.15. Cho tam giac ABC co B=60°, C - 45°, AC=10.Tinha, R, S, r.
3.16. Cho tam giac ABC cé trung tuyén AM. Chirng minh rang:
a) cos AMB + cos AMC =0;

b) MA? + MB? — AB? = 2MA - MB - cos AMB va MA? + MC? — AC? = 2MA - MC - cos AMC:
2(AB? + AC?) - BC?
4
3.17. Cho tam giac ABC. Chirng minh rang:

c) MA? = (céng thirc duong trung tuyén).

a) Néu goc A nhon thi b? +¢® > a?
b) Néu goc A tu thi b* +c? < a?

¢) Néu goc A vuéng thi b? + ¢? =a*.
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3.18. Trén bién, tau B & vi tri cach tau A 53 km vé huwdng N34°E. Sau d6, tau B chuyén déng
thang déu véi van toc co dé 1én 30 km/h vé hudng déng, déng thdi tau A chuyén déng
thang déu véi van téc co dd 1én 50 km/h dé gép tau B.

a) Hoi tau A can phai chuyén déng theo huéng nao?

b) V&i hwdng chuyén ddng dé thi sau bao lau tau A gap tau B?

N
&
N34°E
V- -
A
¥
S

Hinh 3.20

3.19. Trén san bong chay danh cho nam, cac vi tri gén Nha (Home plate), gon 1 (First base),
gon 2 (Second base), gén 3 (Third base) la bon dinh clia mét hinh vuéng coé canh dai
27,4 m. Vi tri drng ném boéng (Pitcher's mound) nam trén duéong ndi gén Nha vaéi gon 2,
va cach gén Nha 18,44 m. Tinh cac khoang cach tur vi tri drng ném bong t6i cac gén 1
va goén 3.

Vi tri nem boéng

Gon Nha =

=.|

-
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CHUGONG IV, VECTO

Klnh than? H)LEWJ |
) oEeng )

£ tl.r cﬁm thﬂnh /

I_E'_n.

¥

Ga An Cuu

.....

:-v.'.{.trl._ c_u.a Haang cung Hue.
Hinh 4.1 (Theo Google Maps)

Mét s6 dai lwong nhu luc, van toc cling duoc dac trung bai hai yéu 16 la do I6n va hudng.
Chuong nay xay dung mét doi twong toan hoc, duoc goi la vecto, ma ta cé the dung né de
biéu dién cac dai luong néi trén.

Vecto con duwroc sir dung dé xay dung cac khai niém toan hoc, la céng cu dé giai quyét
nhiéu bai toan va gép phan vao viéc hinh thanh va phat trien nang Iwrc tw duy tuyén tinh cho
nguoi hoc.

CAC KHAI NIEM MG PAU

-~ P . = - P P
THUAT NGU i KIEN THUC, Ki NANG
» Vecto, vecto-khéng « Nhan biét khai niém vecto, hai vecto cung
phuong, hai vecto cung hudng, hai vecto
bang nhau, vecto-khéng.

BPo6 dai cua vecto

Gia cla vecto L o,
» Biéu thi mét s dai lwong nhuw e, van téc

bang vecto'.

Hai vecto cung phuong

Hai vecto cung huéng, nguoc huéng

Hai vecto bang nhau

Nhiét d6 va gio la hai yéu t6 luén clung duoc dé cap trong cac
ban tin dw bao thoi tiét. Tuy nhién, nhiét dé la dai lweng chi
c6 dé Ién, con gio cé ca huéng va doé Ién. Voi mét don vij do,
ta c6 thé dung sb dé biéu dién nhiét 6. Dadi véi cac dai luong
gdm hudng va dé 1én nhu van toc gié thi sao? Ta co thé dung
d6i twong toan hoc nao dé biéu dién chung?
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1. KHAI NIEM VECTO

A 10 km
¥ no1. M6t con tau khéi hanh tir dao A, di thang vé hudng .‘\
déng 10 km réi di thang tiép 10 km vé hwdng nam thi téi N \ 10km
dao B (H.4.2). Néu tir dao A, tau di thang (khéng doéi hiréng) W._l_ E e’
téi dao B, thi phai di theo huéng nao va quéang duong phai ! \\l
di dai bao nhiéu kilomeét? pr o W8

Ta c6 thé gén cho quéng duwdng thang tir dao A téi dao B ddng thaéi hai yéu té, dé 1a a6 dai va
huéng (hudéng di thang tir dao A t6i dao B). Tl thuee té nay, ta di téi khai niém toan hoc sau:

'+ Vecto la mot doan thang cé hudng, nghia 1a, trong hai diém mut clia doan thang, dé chi
ro diém dau, diém cuoi.
« D6 dai clia vecto la khoang cach gitra diém dau va diém cudi cla vecto do.

L
o

Chiy H#ff#,rg
« Vecto co diém dau A va diém cudi B duocki hiéu la AB,

doc la vecto AB (H.4.3). Hinh 4.3
« Dé vé mot vecto, ta vé doan thang ndi diém dau va diém /

cubi ctia nd, réi danh dau mai tén & diém cudi (H.4.3). -
B~
« D6 dai clia vecto AB, a tuong (ng duoc ki hiéula| AB|, | a| Hinh 4.4

3 Vidu 1. Cho hinh vuénquQEDn\ur_'@i canh c6 d6 dai bang 1.
Tinh d6 dai cac vecto AC, CA, BD.
Giai X
Vi canh cua hinh vuéng ABCD c6 dé dai héng 1 nén cac A D

duéng chéo clia hinh vuédng nay cé dé dai bang J2.

Vay |AC|= AC=+2,|CA|=CA=+2,|BD|=BD=+2.
% Luyéntip 1. Cho tam giac déu ABC voi canh c6 d6 daibang a.
Hay chi ra cac vecto ¢ d6 dai bang a va co diém dau, diém
B

cudi la cac dinh cua tam giac ABC.

« Vecto con duoc Ki hiéu 1a a,b,x.y.... (H.4.4).

O

2. HAI VECTO CUNG PHUONG, CUNG HUGNG, BANG NHAU

» wo2. Quan séat cac lan dwong trong Hinh 4.5 va cho biét
nhtrng nhan xét nao sau day la dung.

a) Cac lan duwong song song voi nhau.
b) Cac xe chay theo cung mét hudéng.

c) Hai xe bat ki déu chay theo cung mét huwéng hoac hai
hudng ngugc nhau.

Hinh 4.5
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-

« Puong thang di qua diém dau va diém cudi ciamét | __.eeee
vecto duoc goi la gia cua vecto do. /’p,_,-r-_}

« Hai vecto dugc goi la cung phuong néu chung co6 K /

. gia song song hodc trung nhau. | e

Trong Hinh 4.7, méi cap vecto trong céc vecto AB, a, X, 1/
y, z déu cung phwong, nhung vecto b khéng cung | /Z
phuong véi moi vecto trén.

i. Xét cac vecto cung phuwong trong Hinh 4.7. Hai
vectcr a va AB duoc goi la cung huéng, con hai vecto
a va x duoc goi la nguwoc huwéng. Hay chi ra cac vecto
cung huong vaoi vecto a va cac vecto nguoc hudng voi
vecto a.

Hinh 4.7

Pai véi hai vecto cling phwong thi chung cung hudng ﬁ

" - Chi khi hai vecto cung phuong,
hodac nguoc hudng. gpP g

ta mol noitei chung cung huéng
hay nguoc huéng.

—

Hai vecto a va b duoc goi la bang nhau, Ki hiéu a=b, |
néu chung co6 cung do dai va cung huwéng. |

I —

« Ta cling xét céac vecto co diém dau va diém cudi trung
nhau (chéng han AA, BB, MM ), goi la cac vecto-khong.

« Ta quy wéc vecto-khéng c6 d6 dai bang 0, cling huéng
(do do cung phuong) voi mai vecto:.

» Cac vecto-khong co cung do dai va cung huong nén
bang nhau va duoc ki hiéu chung la 0.

Hinh 4.8

« \/6i mbi diém O va vectcr a cho truéc, co duy nhét
diém A sao cho OA= a (H.4.8).

3 Vidu 2. Cho hinh chir nhat ABCD. Hay chi ra méi quan hé vé dé dai, phuong, huéng gitta

48

cac cap vecto: AD va BC, ABva CD, AC va BD. Nhitng cap vecto nao trong cac cap vecto
trén la bang nhau?

Giai (H.4.9)
» Hai vecto ADva BC c6 cung d6 dai va cling huong. A B
Do do, hai vecto ADva BC bang nhau.

- Hai vecto ABva CD co cung do dai va nguoc huong.
Do d6, hai vecto ABva CD khéng bang nhau.

« Hai vecto AC va BD co cung do dai nhung khong cung D =S C
phirong nén khéng cung hwong. Do do, hai vecto AC Rcas
va BD khéng bang nhau.

\Vay trong céc cdp vecto dang xét, chi cé cép vecto AD va BC la bang nhau (AD = BC).
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3 Luyén tdp 2. Cho hinh thang can ABCD vd&i hai day AB, CD, A B
AB < CD (H.4.10). Hay chira mdi quan hé vé dé dai, phuong,
hwéng gilra cac cap vecto AD va BC, AB va CD, AC va
BD. C6 cap vecto nao trong céc cap vecto trén bang nhau

hay khong? s C
) ) ) Hinh 4.10
3 Vi du 3. Ching minh rang ba diém phan biét A, B, C thang
hang khi va chi khi hai vecto AB, AC clung phuong.
Giai Ta c6 thé ding ngén ngtr

vecto dé& biéu thi mét sé
quan hé hinh hoc.

- Gia slr ba diém A, B, C thadng hang. Khi d6, chiing cling
thuéc mét dwdng thang d. Vay hai vecto AB, AC c6 clng
gia la d. Suy ra chung cung phuong.

- Gia sty hai vecto AB, AC cling phuong. Khi d6, chiing cé
cung gia hoac co hai gia song song voi nhau. Mat khac,
gia cla cac vecto rén déu di qua A nén chung trung nhau.
\Vay A, B, C thang hang.

Nhan xét. Ba diém phan biét A, B, C thang hang khi va chi khi AB, AC cung phwong.

3 Luyén tdp 3. Trong cac diéu kién dwdi day, chon diéu kién can va du dé mot diém Mnam gitra
hai diém phan biét A va B.
a) ABva AM nguoc huéng. b) MA va MB cung phuong.
c) ABva AM cling hudéng. d) MA va MB nguoc huéng.

Chuy. Ta c6 thé dung vecto dé biéu dién cac dai lwong nhu lwc, van téc, gia téc. Huéng
clia vecto chi hwéng clia dai lwong, dd dai clia vecto thé hién cho d6 I6n cla dai luong va
duoc lay i Ié vai d6 Ion cla dai luong.

3 vidu 4. M6t vat A duoc tha chim hoan toan dudi day mét céc chét 16ng. Biét rang trong
ba céch biéu dién luc day Archimedes (Ac-si-mét) F va trong lwc P tac dong 1én vat A &
Hinh 4.11, c6 mét cach biéu dién dung.

\ / \ Az ol St ) | |/ ._.l
N N A7 T I /7’
gy =am \==np
5 5 ;

¥ Y
a) b) c)
Hinh 4.11

Hay chi ra méi quan hé gilra trong lweng riéng cla vat A va trong lweng riéng cua chat 1déng
trong céc.

49
baitap365.com



Giai

Lwc day Archimedes va trong lwc déu tac déng Ién vat A theo phwong thang ding, hai luc
nay cung phuwong nhwng ngugc huwéong. Do do, Hinh 4.11a khong dung. Vat A chim xudng
day nén trong luwc P (c6 huong t trén xudng) Ién hon Iwec day Archimedes F (co hudng tw
duwdi 1€n). Do vay, Hinh 4.11c khéng dunag.

Vay hinh biéu dién ding Ia Hinh 4.11b. Theo d6, vecto biéu dién lwc P c6 do dai gap 3 1an
d6 dai clia vecto biéu dién luc F.

D6 Ién cua trong luc va luc dé‘y‘ Archimedes tac dong lén A la: |»3| -d'-V, |!_:| =d -V, trong do
V (m?) la thé tich clia vat A va d',d (N/m3) twong (ng la trong lwong riéng clia vat A va cla
chét 16ng. Do |P| = 3|F| (theo H.4.11b) nén d' = 3d. Vay trong Iong riéng clia vat A gap 3 1an
trong lueng riéng clia chat 1dng trong coc.

% vin dung. Hai ca nd A va B chay trén séng véi cac van toc riéng coé cung dé I1én la 15 km/h.
Tuy vay, ca né A chay xudi dong con ca nd B chay nguoc dong. Van tdc clia dong nuéc trén
song la 3 km/h.

a) Hay thé hién trén hinh v&, vecto van toc v clia déng nwéc va cac vecto van tée thuc té
v.,V, cuacaccand A, B.

— — —

b) Trong céac vecto v, v,, v,, nhitng cap vecto nao cung phuwong va nhitng cap vecto nao
nguwoc huwong?
BAI TAP
1.1. Cho ba vecto a, b, ¢ déu khac 0. Nhitng khdng dinh nao sau day la dung?
a) a, b, ¢ déu cling hudng vai 0;
b) Néu b khéng cling huéng véi a thi b nguoc huéng voi a;
c) Néu a va b déu cung phuong véi ¢ thi a va b cung phwong:

d) Néu a va b déu cung hudng véi ¢ thia va b ciing huéng.
1.2, Trong Hinh 4.12, héy chi ra cac vecto cung phuong,
cac cap vecto nguoc hwdng va cac cap vecto bang nhau.

4.2. Chung minh@g twr giac ABCD la mat hinh binh hanh

khi va chi khi BC = AD. 2 4.8 T x
4. Cho hinh vuéng ABCD c6 hai duong chéo cat nhau
tai O. Hay chi ra tap hop S gém tat ca cac vecto khac 0, |
co diém dau va diém cudi thudce tap hop {A; B; C; D; O}. -
* Hinh4.12

Hay chia tap S thanh cac nhdm sao cho hai vecto thudc
cling mot nhém khi va chi khi ching bang nhau.
1.5. Trén mat phang toa d6 Oxy, hay vé cac vecto OA, MN V6 A(1; 2), M(O; -1), N(3; 5).
a) Chi ra moi quan hé gitra hai vecto trén.
b) M6t vat thé khéi hanh tir M va chuyén déng thang déu véi van toc (tinh theo gid) dwroc
biéu dién bdi vecto v = OA. Hoi vat thé dé cé di qua N hay khéng? Néu c6 thi sau bao
l&u vat sé téi N7?
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TONG VA HIEU CUA HAI VECTO

THUAT NGO | KIEN THUC, Ki NANG

. Tf:ng cua hai vecto « Thue hién cac phép toan cdng, trir vecto.

* Hiéu cua hai vecto » Mo tatrung diém clia doan théng, trong tam cua tam giac
« Vecto dbi . bang vecto.

i « Van dung vecto trong bai toan tdng hop Iwce, téng hop van téc.

M6t con tau chuyén déng tir bé bén nay sang
b& bén kia cla mét dong séng vaéi van toc
riéng khéng déi. Gia str van téc dong nudc la
khéng déi va dang ké, cac yéu té bén ngoai
khac khéng anh huwéng dén van téc thuc té
clia tau. Néu khéng quan tam dén diém dén
thi can gil lai cho tau tao véi bé séng mét
goc bao nhiéu dé tau sang b& bén kia duoc
nhanh nhat?

Van téc thuc té clia con tau trén séng déi véi b phu thude vao van toc riéng clia tau (d6i voi
dong nuwéc) va van tée clia dong nwdc (d6i voi be). Twong tw, mét vat thudng chiu tac déng
clia nhiéu luc. Ta da biét dung vecto dé biéu dién cac dai lvong d6; bai hoc nay xay dung
cac phép toan vecto, twong thich voi viéc tong hop van téc, tdng hop va phan tich luc.

1. TONG CUA HAI VECTO

¥ 1o Vi hai vecto a, b cho truée, lay mot diém
A va vé cac vecto AB = a, BC = b. LAy diém A'

khac Avacling vé cacvecto A'B'=a,B'C' = b.
Hai hai vecto AC va A'C' cé méi quan hé gi?

b

ik

e

Cho hai vecto a, b. LAy mét diém A tuy ¥ va
vé AB=a, BC=b (H.4.13). Khi d6 vecto
AC duwoc goi la téng clia hai vecto a va b

1ol B
'z

.1

va duoc ki hiéu 1a a + b. T
Phép lay tong cla hai vecto duoc goi la
phép cong vecto.
B C

3 1o2. Cho hinh binh hanh ABCD. Tim méi quan hé
gitra hai vecto AB+ AD va AC.

A D
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Quy tac ba diém: V6i ba diém bat ki A, B, C, ta cé AB + BC = AC.
Quy tac hinh binh hanh: Néu ABCD & mét hinh binh hanh thi AB+ AD = AC.

» upz. a) Trong Hinh 4.14a, hay chi ra vecto a+ b B b C
vavecto b+a. M
fe i 4 da
b) Trong Hinh 4.14b, héy chiravecto (a+ b)+ ¢ va . .
vecto a+ (b+c). A b 3

e

Véibavecto a, b, ctuyy:
- Tinh chét giao hoan: a+b=b+a:
« Tinh chat két hop: (@a+b)+c=a+(b+c):
« Tinh chat cta vecto-khéng: a+0=0+a=a.

b)
L S F:ffnh 4.14
Chuy. Do cacvecto (a+ b)+c va a+ (b+ c) bang nhau, nén ta con viét chung duwodi dang
a+ b+ c va goi 1a téng cuia ba vecto a, b, c. Twong tw, ta ciing cé thé viét tng clia mét s6
vecto ma khéng can ding cac dau ngoac.

i

'® Vidu 1. Cho hinh vuéng ABCD v&i canh c6 dd dai bang 1. Tinh “
d6 dai clia cac vecto AB+ CB, AB + DC + BD.
Giai
Do AB=DC nén AB+CB=DC +CB=DB. = &

Vay |AB + CB|=|DBl= DB = 2.
Taco AB+DC +BD=(AB+BD)+DC = AD+DC = AC.

Do d6 |AB + DC + BD| =|AC| = AC =+2.
» Luyén tip 1. Cho hinh thoi ABCD véi canh c6 d6 dai bang 1 va 1200
BAD = 120°. Tinh d6 dai clia cac vecto CB + CD, DB + CD + BA.

2. HIEU CUA HAI VECTO

Hai dbi kéo co bat phan thang bai!

3 w4, Thé nao la hai lic can bang? Néu dung hai vecto dé biéu dién hai lwc can bang thi hai
vecto nay cé moi quan hé gi véi nhau?

#

» Vecto co cung do dai va nguoc hudng vai vecto a duoc goi la vecto déi clia vecto a.
Vecto d6i clia a duoc ki hiéu 1a —a.

. \ecto 0 duoc coi la vecto ddi clia chinh né.

%

Chu y. Hai vecto déi nhau khi va chi khi téng clia ching béng 0.
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Vecto a + (-b) duoc goi 1a hiéu clia hai vecto a va b va duoc ki hiéu 1a a— b. Phép lay

hiéu hai vecto dugc goi la phep trir vecto.

= = £

Chay. Néu b+c=athi a-b=a+(-b)=c+b+(-b)=c+0 =

C.

\V6iba diém O, M, Ntuy y, ta c6 MN =MO +ON = (- OM)+ON ON - OM.

I Quy tac hiéu: Voi ba diém O, M, N, tacdé MN = ON — OM.

’

g

3 Vi du 2. Cho hinh binh hanh ABCD va mét diém O bét Ki.
Chirng minh rang OB - OA = OC - OD.
Giai
Ap dung quy tac hiéu, ta c6 OB - 0A = AB, OC-0D = DC.

Mé&t khac AB=DC nén OB - 0OA = OC - OD.

$ Vi du 3. a) Chirng minh rdng néu / a trung diém ctia doan thdng AB thi 1A+ 1B =0.
b) Chirng minh rang néu G |a trong tdm clia tam giac ABC thi GA + GB + GC =0.

Giai
a) (H 4.15) Khi [ la trung diém cla AB, thi hai vecto /A va

IB c6 cung do dai va nguoc hudng. Do do, IA va IB doi
nhau, suy ra IA+1B =0.

b) (H.4.16) Trong tam G cuia tam giac ABC thudc trung tuyén Al
va GA = 2GI. Lay diém D dai xtring véi G qua /. Khi d6 tir giac
GBDC c6 hai duwéng chéo cat nhau tai trung diém ctia méi
duong nén no la mét hinh binh hanh. Ta cé GA = 2GI = GD.

Hai vecto GA va GD co cung d¢ dai va anguoc hucng nén
chung la hai vecto déi nhau, do @6 GA + GD =0.

Trong hinh binh hanh GBDC, ta ¢cé GB + GC = GD.
Vay GA +GB+GC =GA+ GD =0.

oy

A [
Hinh 4.15

2

Hinh 4.16

® Luyén tdp 2. Cho tr giac ABCD. Goi M, N lan lugt 1a trung diém cla cac canh AB, CD va

O la trung diém cta MN. Chirng minh rang OA + OB+ OC + 0D = 0.

Chu . Phép céng vecto twong (ng voi cac quy tac tong hop

lure, téng hop van téc:

« Néu hai luc cung tac dong vao chat diém A va dugc biéu
dién boi cac vecto u1 u, thi hop lurc tac déng vao A duoc
biéu dién bdi vecto u - u

» Néu mét con thuyén di chuyén trén séng véi van téc riéng
(van téc so vai dong nudc) duoc biéu dién béi vecto v,
va van toc clia dong nuéc (so vai be) duoc biéu dién boi
vecto v, thi van téc thuc té cla thuyén (so véi bo) duoc
biéu dién bdi vecto v, +v,,.
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Trong Vat li, trong tam cua maot vat
la diém dat cua trong lurc tac dung
|én vat do. Boi véi mot vat mong
hinh da giac AA,...A_thi trong
tam cua no la diém G thoa man
GA +GA + -I-GAr - 0.
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3 vidu 4. Hay giai bai toan trong tinh huéng mé dau.

3 vin dung. Tinh luc kéo can thiét dé kéo mot khau phao co

54

d. e ,
Giai : B C

Ta biéu thi hai b& séng la hai dwong thang song song d,, d,

(H.4.17). Gia str tau xuat phattr A € d, va banh lai luén duoc NS
gitr dé tau tao véi bé goc o. Goi v, va v, lan lugt la vecto
van toc riéng cla tau va van toc dong nwoc. Goi M, Nlacac o »

diém sao cho v. = AM, v, = MN . Hinh 4.17
Khi @6 tau chuyén déng vai vecto van téc thuctéla v=v_+v, =AM + MN = AN.

Goi B, C twong ing |a giao diém cla AN, AM véi d,. Tau chuyén dong thang tir A dén B voi
AB AC

AM

=4
s |

vecto van téc thuc té AN, do d6 thoi gian can thiét dé tau sang dwoc bo d, la

Mat khac, AM = |v,

\Vay dé tau sang duwoc bé bén kia nhanh nhat, ta can git banh lai dé tau luén vuéng goc véi bo.

trong luong 22 148 N (lrng voi khdi lwong xap xi 2 260 kg)
lén mot con déc nghiéng 30° so voi phuong nam ngang
(H.4.18). Néu luc kéo clia méi ngwdi bang 100 N, thi can toi
thiéu bao nhiéu ngudi dé kéo phao?

Hinh 4.18

Chuy. Ta coi khau phao chiu tdc déng cua ba luc: trong luc P (co do lon |,5| =22 148 N, cb
phuong vuéng goéc véi phirong ndm ngang va hwdng xudng dudi), phan lwc w (c6 do 16n
lwl = |Plcos 30°, c6 phuong vusng goc voi mat dée va hréng 1&n trén) va luc kéo F (theo
phuwong déc, hudng tr chan déc 1én dinh déc).

BAI TAP
4.6. Cho bbn diém A, B, C, D. Chitng minh rang:
a)AB+BC+CD+DA=0; b)AC - AD=BC - BD.

4.7. Cho hinh binh hanh ABCD. Hay tim diém M dé BM = AB + AD. Tim mdi quan hé gilra
hai vecto CD va CM .

4.8. Cho tam giac déu ABC c6 canh bang a. Tinh dé dai ctia cac
vecto AB- AC, AB+ AC.

4.9. Hinh 4.19 biéu dién hai luc F,, F, cung tac déng 1én mot vat, E
cho |F| 3 N, |F| 2 N. Tinh @6 I6n clia hop lwc F, + F,. Hinh 4.19

4.10. Hai con tau xuat phat cting luc tlr b& bén nay dé sang bo |
bén kia clia dong séng véi van téc riéng khong déi va cd a5 *
|én bang nhau. Hai tau luén duoc gilk 1ai sao cho chingtao |
voi be cling mét goc nhon nhung mét tau hwdng xudng ha 5
lbu, mét tau hwéng 1én thwong ngudn (hinh bén). VVan toc
dong nudc la dang ké, cac yéu té bén ngoai khac khéng
anh hudng téi van téc cla cac tau. Hoi tau nao sang bo
bén kia truoc?
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TiCH CUA MOT VECTO

véil MOT sO

oe : 4 - - o
THUAT NGU KIEN THUC, Ki NANG
« Tich cta vecto voi mdts6  { » Thuc hién phép nhan vecto véi mét sé.

» Phan tich mot vecto theo hai | * Mb ta cac méi quan hé cung phuong, cung huéng bang vecto.
vecto khéng cung phuong

Vi mai cap vat dat trén hai dau clia mét thanh dén AB, luén co duy nhat mét diém M thudc
AB dé néu dat tru d& tai M thi thanh don & trang thai can bang (H.4.20). Diéu trén con dung
trong nhirng trudng hop téng quat hon, chang han, thanh don dugc thay bdi mét tam van
hinh da giac n dinh AR o A tai moi dinh A co dat mat vat nang m. (kg). O day, ta coi
thanh dén, tam van la khéng cé trong lvong. Trong VVat li, diém M nhu trén duoc goi la diém
khoi tam clia hé chat diém A,, A....., A ng v6i cac khoi lwgng m,, m.,..., m_(kg).

Qua bai hoc nay, ta sé thay Hinh hoc cho phép xac dinh vj tri diém khoi tam cla mot hé
chat diém.

A A 5

Hinh 4.20

- k. . - A i
1. TICH CUA MOT VECTO VOI1 MOT SO
% uo1. Cho vecto AB = a. Hay xac dinh diém C sao cho BC = a.
a) Tim méi quan hé gitta ABva a+a.
b) Vecto a+a co méi quan hé nhw thé nao vé huwéng va dé dai adi vai vecto a?

¥ R
Tich clla mot vecto a =0 véi mot sé thue k =0 la mot /
e e BERL ) . S T a
vecto, ki hiéu la ka, cung huwong voi vecto a va co do
dai bang klal. /1;
W r 2|

% d 12 va a cobaing nhau hay khéng? il
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D uo2. Trén mét truc so, goi O, A, M, N twong tng biéu dién
cac s6 0; 1: v2; —J2. Hay néu méi quan hé vé hudng
va do dai clia méi vecto OM, ON véi vecto a= OA. Viét
dang thirc thé hién moi quan hé gilra hai vecto OM va OA.

MG&i quan hé gitra ON va
OA duoc thé hién boi dang
thire nao?

N O A M
d—t @ e :
—v2 -1 0 142
Hinh 4.22

o ™
[ (]

Tich clia mét vecto a =0 vGi mét s thuc k < 0 1a mét
vecto, ki hiéu la ka, ngugc huwdng voi vecto a va co do
| dai bang (-k)lal.

Hinh 4.23

Chuiy. Ta quy udc ka=0néu a=0 hoic k =0. g

Trong Hinh 4.24, hai trung tuyén AM va BN cla tam giac v

ABC cét nhau tai G.

Ta c6 GA - —2GM, mz-%A_s'. 5 v C
Hinh 4.24

Nhan xét. Vecto ka c6 dd dai bang Iklla] va cung huéng

Phép lay tich clia vecto véi mot s6
goi la phép nhan vecto véi mét sé
(hay phép nhdn mét s6 voi vecto).

v&i a néu k = 0, ngugc hwéng voi a néu a=0 va k < 0.

L1
g —a va (-1)a c6 mdi quan hé gi?

® Vi du 1. Chng minh réng hai vecto a va

(b=0)
cling phuwong khi va chi khi ton tai s6 k @& a = kb.
Giai

That vay, néu a=kb thi a va b cung phuwong.

O = b

Nguoclai, gia st a va b cung phuong, taléy k = % néu a va b cung hudng valay k = _H
b
néu a va b nguoc huéng. Khi d6 a=kb.

® Luyén tip 1. Cho dudng thang d di qua hai diém phan biét _ d
Ava B (H.4.25). Nhirng khang dinh nao sau day la dung? A B
a) Biém M thudc dwdng thang d khi va chi khi ton tai sé t Hinh 4.25

dé AM =tAB.
b) V&i diém Mbétki, ta luén co AM = %ﬁ.

c) Biém M thudc tia ddi cuia tia AB khi va chi khi ton tai s6 t <0 dé AM =tAB.
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2. CAC TiNH CHAT CUA PHEP NHAN VECTO VOI MOT SO

3 moz. V6i u =0 va hai s6 thuc k, t, nhitng khang dinh nao sau day la dung?
a) Hai vecto k(tu) va (kt)u co cung d6 dai bang |kfllul.
b) Néu kt > 0 thi ca hai vecto k(tu), (kt)u cung huéng Véi u.

c) Néu kt < 0 thi ca hai vecto k(rf}), (kt)ﬂ ngugc hudng voi u.

d) Hai vecto k(tu) va (kt)u bang nhau.

3 woa. Hay chi ra trén Hinh 4.26 hai vecto 3(u +v) va 3u+3v .

Tl d6, néu méi quan hé gitva 3 (0 +v) va 3u + 3v.

Vm hal vectn’ a b va hai sé thuc k, t, ta luén co: L
. k(ta} (kr)a o (k +r) = ka+ta
| -k(a+b}_ka+kb;k(a—b):ka—kb; *la=a;(-1a=-a

3} Vi du 2. Cho doan thang AB c6 trung diém /. Chirng minh rang voi diém O tuy vy, ta cd
OA+ OB = 20I.
Giai
Vi la trung diém clia AB nén JA + /B =0 (Vi du 3a, Bai 8).
Do 36 OA + OB =(0i +1A) + (Ol +IB) = 20i + (/A + IB) = 201.
9 Luyén tip 2. Cho tam giac ABC co trong tdm G. Chirng minh rang véi diém O tuy vy, ta cé
OA + OB +0C = 30G.

Nhan xét
» Biém / 1a trung diém clia doan thang AB khi va chi khi /A +IB = 0.
» Diém G la trong tam cuia tam giac ABC khi va chi khi GA + GB +

r.nl *
O
&

3 Luyén tdp 2. Trong Hinh 4.27, hay biéu thi moi
vecto u, v theo hai vecto a,b, tirc 1a tim cac sé
X, y, z,t G8u=xa+yb,v=ta-+zb.

Chi1 . Cho hai vecto khéng cung phuong a,b (H.4.28). Khi
do, moi vecto u déu bleu thi (phan tich) dwoc mdt cach duy
nhat theo hai vectcr a b ,nghta |a c6 duy nhat cap so (x;y)
sao cho u = xa + yb.

Hinh 4.28
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3 Vi du 3. Cho tam giac ABC. Hay xac dinh diém M @& MA +3MB + 2MC = 0.

58

Giai (H.4.29)

Hinh 4.29

Pé xac dinh vj tri clia M, trudc hét ta biéu thi AM (v6i gbc A da biét) theo hai vecto da biét
AB, AC.
Péng thirc vecto da cho twong duong véi: MA + 3(MA + AB) +2(MA + AC) = 0

= B6MA+3AB+2AC=0 o AM:%AB+%E.

Lay diém E la trung diém cua AB va diém F thudc canh AC sao cho AF = %AC.

Khi d6 AE = %A_'s va AF=%AC. Vivay AM = AE + AF .
Suy ra Mla dinh thir tw ctia hinh binh hanh EAFM.

Ta tré lai van dé da dugc néu trong phan dau bai hoc. Biém khoi tam M cla hé cac
chat diém A, A,, ..., A, voi cac khoi luong tuong tng m,,m,,...,m, duoc xac dinh boi
dang thic vecto

,,,,,

m1M+m2ﬂ+---+mnM=ﬁ.
Vi vay, viéc xac dinh diém khéi tam duoc quy vé viéc xac dinh diém thoa man dang thirc
vecto twong wng.
BAI TAP
4.11. Cho hinh binh hanh ABCD. Goi M |a frung diém cla canh BC. Hay biéu thi AM theo
hai vecto AB va AD .

4.12. Cho t&r giac ABCD. Goi M, N twong Ung la trung diém cla cac canh AB, CD. Chirng
minh rang BC + AD = 2MN = AC + BD.

4.13. Cho hai diém phan biét Ava B.
a) Hay xac dinh diém K sao cho KA +2KB = 0.

b) Chiing minh rang véi moi diém O, ta cé OK =
4.14. Cho tam giac ABC.

a) Hay xac dinh diém M @& MA + MB + 2MC = 0.

b) Chirng minh rang véi moi diém O, ta cd OA + OB +20C = 40M.

164.268B
3 3
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.15. Chét diém A chiu tac dong clia ba luc F, F,, F, nhuw Hinh 4.30
va 6 trang thai can bang (tic 1a F, +F, + F, =0). Tinh d6 16n cla
cac lyc F,, F,, biét F, c6 d616n 1a 20 N.

Hinh 4.30
Em co biéet?

Mac du dwa vao luc day cla gid, bang cach di theo dwéng dich dac, thuyén budm van
co thé di chuyén t¢i mét vi tri & nguoc huwdng gio so vai vi tri xuat phat.

Bich

Gio :
| Phuong canh buém

I

Vjtri xuat phat

Ta hay dung kién thirc vé vecto dé phén tich céc lwc chinh tac déng t6i st chuyén déng
clia thuyén budm trong trwong hop nay. Luc F do gio tac dong vao canh budm dugc
phan tich thanh Iwc p cung phuong voi canh budm va luc g vudng goc vai canh budm.
Do canh buom maong nén lvc p chi triot di ma khong tac dong lén canh budm. Ta lai
phan tich luc q thanh luc a cung phu’o’ng VO song thuyén va luc b co phuong vudng
goc VO song thuyen Thuyén budm cé séng thuyen sau (mdi nhon) nén nod chiu maét
luc can b’ dang ké cuia nuéc, vuéng goc V6i séng thuyen Ngum ta diéu chinh hudng
thuyén (huéng song thuyen) phuong cua canh budm dé lwc can b' clia nwéc (Iuc nay
khéng phu thudc vao si diéu chinh) théng luc b (c6 thé diéu chinh d6 Ién). Cudi cung,
dudi tac dong clia luc a thuyén di chuyén va sau mét khoang thai gian, né lai duoc diéu
chinh hudng, dé di dén dich theo dwong dich dac.

baitap365.com
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VECTO

TRONG MAT PHANG TOA DO

- - H 3 - - -

THUAT NGU i KIEN THUC, KI NANG

» Mat phang toa d6 i+ Nhan biéttoa d6 clia vecto va thé hién cac phép toan vecto theo toa d3.
» Toa do cua vecto Thé hién moi quan hé gilra cac vecto théng qua toa do cua chung.

U’ng dung cua toa d¢ vecto trong bai toan xac dinh vi tri cua vat trén
! mat phang toa do.

I«

Winged BE o fu ru b Tew cp 8

Winges thi =4 fid riami ke hee ep 1

Wing b bl i thipn o5 b nfieg 8 o
UM 7 i e i s thibps shile i g thibp A g
DU kb, s thips shife A, g e 1 v bude]

M6t ban tin du bao thai tiét thé hién
duong di trong 12 gid cua mot con
bdo trén mot mat phang toa doé.
Trong khoang thoi gian d6, tdm béo

HAG 50 6 - NAKEL- -
Tin chat lec; 11200 671172019
M&ymﬂ Eah dd Cop bSs Vimam  Pivds

di chuyén thdng déu tur vi tri co toa SacneTan soe
a6 (13,8; 108,3) dén vi ri co toa @0 GiEERETEE S
(14,1, 106,3). Dwavaothdngtin trén, \ {‘i i
liéu ta co thé du doan duoc vi tri ] %’“&E
cla tam bé&o tai thoi diém bét ki SR AR = xj*;""%
trong khoang thoi gian 12 gio d6 o< e ?/; lézf/r% L
hay khéng? (nd S o i
T JM X?

Hinh 4.31. Ta co thé ding mét phan mat phang toa dé dé mé ta
mot pham vi nhat dinh trén Trai Dat ma vi tri x° vi bac, y° kinh déng
cua tam bdo dugc the hién boi diem co toa dd (x; y).

Trong bai hoc nay, ta gan cho méi vecto trén mat phang toa d6 mét cap sé dé co thé lam viéc
vGi vecto théng qua céap so do.

1. TOA B0 CUA VECTO

2 moi. Trén truc sé Ox, goi A la diém biéu dién sb 1 va dat
OA=1i (H.4.32a). Goi M |a diém biéu dién sb 4, N 1a diém
biéu dién sé —g. Hay biéu thi méi vecto OM, ON theovecto i. -

Njwe=
—
I
=Y

Dung vecto, ta cé thé dién dat lai fruc s6 nhu sau: a)

Truc toa do (con goi la truc, hay truc sé) la moét dwdng thang O
ma trén dé da xac dinh mét diém O va mét vecto i co dé dai 0
bang 1. Biém O goi 1a gdc toa d6, vecto i goi la vecto don vi b)
cla truc. Diém M trén truc hiéu dién sb x, néu OM = x,i Hinh 4.32
(H.4.32b)

el S
=V
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&' HD2. Tang Hinh 4.33: Hay nhé lai quy
tac hinh binh hanh
va quy tac hiéu.

a) Hay biéu thi méi vecto OM, ON
theo cac vecto i, J.

b) Hay biéu thi vecto MN theo cac
vecto OM, ON, tir d6 biéu thj vecto
MN theo cac vecto i, .

Trén mat phéng voi moét don vi do dd dai cho truwdc, xét hai truc Hinh 4.33
Ox, Oyco chunggéc O vavuodng goc voi nhau. Ki hiéu vecto don
vi clia truc Oxla i, vecto don vi clia truc Oyla j. Hé gom hai truc Y4

Ox, Oy nhu vay duwoc goi la hé truc toa do Oxy. Piém O goi la
goc toa do, truc Ox goi la truc hoanh, truc Oy goi la truc tung.

Mat phang chira hé truc toa d6 Oxy goi la mat phang toa dé Oxy Yo B -
hay mat phang Oxy (H.4.34). g/
*n N/

V6i mbi vecto v trén mat phang Oxy, cd duy nhéat cap sb B lﬁ1 X -

X,; ¥,)sao cho u=x.i+y,j. Ta néi vecto u co toa do
(X0 ¥o) of + Yo
(Xo: ¥o ) va viétf.r:(xﬂ; ¥,) hay f;(xn; ¥,)- Cac sO Xo: Yo tu’ungJ

S Hinh 4.34
tng duec goi la hoanh dog, tung doé cua u.

Nhan xét. Hai vecto bang nhau khi va chi khi chling cé cuing toa dé.

x=x'ﬂ]

ff(x;y)=i?(xty')@{ )
=

_ ot
¥ — ——m——— = = aae————— LT

B Vidu 1. Tim toa do clia cac vecto don Vi T}' twong rng cua cac truc Ox, Oy.
Giai
Vii=1+0jnéni cotoadsla(1;0).
Vij=0i +1j nén j cotoa ddla (0; 1).

'$ Luyén tip 1. Tim toa do cla O.

2. BIEU THUC TOA B0 CUA CAC PHEP TOAN VECTO

% uoz. Trong méat phang toa d6 Oxy, cho u= (2,-3), v = (4.1), a= (8;-12).
a) Hay biéu thi m&i vecto u,v,a theo cac vecto i, ;.
b) Tim toa d6 clia cac vecto u + v, 4u.

¢) Tim méi lién hé gitra hai vecto u, a.

Cho hai vecto u = (x; y) va v =(x" y'). Khi d6:
-ﬂ+§=(x+x';y+y'); cu-v=(x-xy-y') e ku = (kx; ky), v6i keR.
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3 Vidu 2. Cho 3 :(1;2),5’:[
a

’ﬁ“.‘
Fo
Fo

62

| Néu didm M co toa d6 (x; y) thi vecto OM c6 toa a6 (x; y) va a6 dai [oM] = @ + y7.

N | o

;3].
a) Tim toa d6 clia a + b, a — 2b.

b) Hai ava b co cung phuwong hay khéng?
Giai
3

a)Vi a=(1; 2),5=[§;3] nén é+5=[§;5).

Ta c6 2b=(3:6) nén a—2b =(-2:-4).

b) Do %5 = [%;3] —b nén hai vectoa va b ciing phuong.

Nhan xét. Vecto ff(x'; y') cung phuong voi vecto 4‘:’(){; y)=# 0 khi va chi khi tdn tai sé k sao cho
x'=kx,y' = ky (hay 1a 2= £ néu xy = 0)
X Yy
Ho4. Trong méat phang toa d6 Oxy, cho dieém M(x; ¥,).
Goi P, Q twong tng la hinh chiéu vuéng goc clia M trén truc
hoanh Ox va fruc tung Oy (H.4.35).
a) Trén truc Ox, diém P biéu dién sé nao? Biéu thi OP theo i va
tinh §6 dai ctia OP theo x,.
b) Trén truc Oy, diém Q biéu dién s6 nao? Biéu thi OQ theo j va
tinh d6 dai ctia OQ theo y,.
¢) Dwa véo hinh chir nhat OPMQ, tinh d6 dai cia OM theo x,, . Hinh 4.35
d) Biéu thi OM theo cac vecto j, .

Nhan xét. Voi vecto u = (x; ), talay diém M(x;y) thi = OM. Do a6, |ul = [om| = x> + y2.
Chéng han, vecto 1 = (2; —1) c6 @6 dai la [u] = {22 + (-1 =+/5.

» nos. Trong mét phang toa d6 Oxy, cho cac diém M(x; y) va N(x"; y").

a) Tim toa d6 clia cac vecto OM, ON.
b) Biéu thi vecto MN theo cac vecto OM, ON va tim toa d6 ctia MN.
c) Tim d6 dai clia vecto MN.
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my,

| Voi hai di8m M(x: y) va N(x"; y') thi MN = (x'— x; y'~ y) va khoang cach gitra hai diém
| M, N1a MN =|MN|= J(x'=x)? + (y - y ¥

® Vi du 3. Trong mét phang toa dé Oxy, cho ba diém A(1,-2), B(3; 2), C(7; 4).
a) Tim toa d6 clia cac vecto AB, BC . So sanh cac khoang cach tir B téi Ava C.
b) Ba diém A, B, C c6 thadng hang hay khéng?
c) Tim diém D(x; y) d& ABCD la mét hinh thoi.
Giai
a) Taco6 AB=(3-12-(-2))=(24),BC=(7-3,4-2)=(4; 2).

Cac khoang céch tir B 161 A va C lan luot la:

AB =|AB| =27 + 4% = 25 BC =|BC| =47 + 27 = 2./5.

Do do6 cac khoang cach nay bang nhau.
b) Hai vecto AB = (2; 4), BC = (4; 2) khéng ciing phwong (Vi % %). Do d6 céac diém A, B, C

khéng cung nam trén maét dwéng thang. Vay chiang khéng thdng hang.

c) Cac diém A, B, C khéng thang hang va BA = BC nén

B C
ABCD la mét hinh thoi khi va chi khi AD = BC.
Do AD =(x-1, y +2), BC = (4; 2) nén
R -1=4 -5
AD-B @{X @{x
0

). | Hinh 4.36

Vay diém can tim la D(5;

3 Luyén tip 2. Trong méat phang toa 36 Oxy, cho hai diém A(2; 1), B(3; 3).
a) Cac diém O, A, B c6 thang hang hay khéng?
b) Tim diém M(x: y) d&& OABM Ia mét hinh binh hanh.

$ Vi du 4. Trong mat phang toa dé Oxy, cho ba diém khéng thang hang:
A(1; 3), B(~2; 6), C(5 1).
a) Tim toa d6 trung diém [ clia doan thang AB.
b) Tim toa dé trong tdm G cua tam giac ABC.

baitap365.com

63



» Vin dung. Tu théng tin dw bao bédo dugc dua ra o

64

Giai

a) (H.4.37) Biém I(x; y) latrung diém cla doan thang AB khiva = : =
chi khi IA+1B=0 (*) Hinh 4.37
M&t khac IA=(1-x;3-y), IB=(—2—-x: 6—y), IA+IB =(-1-2x; 9—2y).
[ 1
q-2x=0_ |*T73
Do do, (*) twong duwong vOoi > =1 .
9-2y=0 9
¥ =§-

v ()
b) Diém G(x; y) la trong tam cua tam giac ABC khi va chi khi GA + GB + GC = (=2,
Mat khac

GA=(1-x3-y),GB=(-2-x;6-y),GC=(5-x1-y),

GA+GB+GC =(4-3x; 10— 3y).

[ 4
4-3x=0 A=
Do do, (**) twong duong voi X &> 4 3
10-3y =0 y—ﬂ
Vay G[i; E] | S
3" 3
Chuy
» Trung diém M clia doan thang AB cé toa dd la (XA '2'; X5 . Ya ;Va ]
« Trong t&m G cla tam giac ABC cé toa d6 1a ["A “*’Ss iieed - 4 J;s & Yc]_

o T o ST Trong 12 gio, tdm bdo dwoc du bao di chuyén
dau bai hoc, hay xac dinh toa do vi tri Mcuatam  th3ng géu tir A(13,8; 108 3) toi B(14,1; 106,3).

béo tai thdi diém 9 gid trong khoang thdi gian  Goi toa dé ciia M 1a (x; y). Ban hay tim méi lién
12 gi& clia dy béo. hé gitra hai vecto AM va AB r6i thé hién méi

e gt s ey B - . uan hé d6 theo toa do dé tim x; y.
Chu y. Dé thé hién maét phan Trai Bat trén maot L ' S X

ban d6 phang ngudi ta dung mét phép chiéu
ban d6, voi dd sai khac nhat dinh gilra ban vé
va thire dia (thuwong dugce quy dinh voi tieng loai
ban dd). Vé nguyén tac, pham vi thé hién cang
hep thi cang chinh xac. Trong van dung nay, ta
chi tinh toan trong pham vi mét doan duong di
ngan cla tam béo.

baitap365.com



BAlI TAP

4.16. Trong mat phang toa dé Oxy, cho cac diém M(1 3), N(4; 2).
a) Tinh d6 dai cua cac doan théng OM, ON, MN.
b) Chirng minh rang tam giac OMN vudng can.

Trong mat phang toa d6 Oxy, cho cac vecto a=3i—2j, b=(4;—-1) va cac diém
M(=3:6), N(3:-3).

a) Tim méi lién hé gilta cac vecto MN va 2a-b.
b) Cac diém O, M, N cb thang hang hay khéng?
c) Tim diém P(x; y) @& OMNP la mét hinh binh hanh.
18. Trong mat phang toa dé Oxy, cho cac diém A(1; 3), B(2; 4), C(-3; 2).
a) Chirng minh rang A, B, C la ba dinh clia mét tam giac.
b) Tim toa d6 trung diém M clia doan thang AB.
c) Tim toa d6 trong tdm G cua tam giac ABC.
d) Tim diém D(x; y) @& O(0; 0) la trong tam cla tam giac ABD.

4.19. Su chuyén déng clia mét tau thuy duoc thé hién frén mot mét phang toa dé nhuw sau:
Tau khai hanh tir vi tri A(1, 2) chuyén déng thang déu voi van toc (tinh theo gid) duoc
biéu thi bdi vecto v = (3; 4). Xac dinh vi tri clia tau (trén mat phang toa do) tai thoi diém
sau khi khoi hanh 1,5 gio.

4.20. Trong Hinh 4.38, quan ma dang o vi tri c6 toa dé (1, 2). Hoi sau mét nuwdc di, quan ma
c6 thé dén nhiing vi tri nao?

&

Ban cé thé tim hiéu dé biét
quy tac di cua quan ma.

Hinh 4.38

65
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TiCH VO HUONG

CUA HAI VECTO

3 - H = - P -
THUAT NGU i KIEN THUC, Ki NANG
« Goc gilra hai vecto « Tinh goéc, tich vé huwédng cua hai vecto trong nhirng
+ Tich v huéng clia hai vecto |  trwong hop cu the.

P . Coéng thirc toa dé cua tich vé hudng, tinh chéat cla
tich vé huéng.

. Lién hé khai niém tich vé hudng véi khai niém cdng
trong Vat .

Toan hoc cung cap ngén ngl va céng cu cho nhiéu nganh khoa hoc. Trong cac bai hoc
trudce, ta @& dung vecto dé biéu dién cac dai lwong luc, van tée va dung phép toan vecto
dé tinh hop lwc va téng hop van toc. Bai hoc nay tiép tuc xay dung khai niém tich vé hudng
gitra hai vecto — doi twong toan hoc con duwgc dung dé dinh nghfa khai niém céng sinh boi
mat luc trong Vat li.

1. GOC GIUA HAI VECTO

J wo1. Trong Hinh 4.39, s6 do goc BAC cling duoc goi la sé
do goc gilra hai vecto AB va AC. Hay tim s6 do cac goc
gitta BC va BD, DA va DB.

Cho hai vecto u va v khac 0. Tir mét diém A tuy y, vé céc vecto ‘\E
AB=uva AC=v (H.4.40). Khi @6, 6 do clia goc BAC dugc 2
goi la s6 do goc gilra hai vecto u va v hay don gian la goc gitra chR, —=
hai vecto u, v, ki hiéu la (u, v).
., J A B
Hinh 4.40

Chuy

« Quy wdc rang goc gitra hai vecto v va 0 co thé nhan mat gia tri tuy v tir 0° dén 180°.

« Néu (u, v)=90° thi ta néi rang u va v vudng goc véi nhau, ki hiéu 1a u L v hodc v L u.
P&c biét, 0 dwoc coi la vudng goc vaoi mai vecto.

Khi nao thi géc gitta hai vecto bang 0° bang 180°?

3} Vi du 1. Cho tam giadc ABC vuéng tai A va B = 30°.

Tinh (AB, AC), (CA, CB), (AB, BC). C

Giai (H.4.41)

Taco: (AB, AC)=BAC = 90°, (CA, CB)= ACB = 60°,

(AB, BC)= (BD, BC)=DBC = 150", AT = B S0 "D
'} Luyén tip 1. Cho tam giac déu ABC. Tinh (AB, BC). Hinh 4.41
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2. TiCH vO HUONG CUA HAI VECTO

Hinh 4.42

Trong Vat li, néu luc F khnng ddi tac déng vao mot vat va diém dat cla luc chuyén déng

thang tir M t6i N, thi cong A cla luc F duoc tinh theo cong thirc: A —|F| |MN| cos(F MN)
trong do |F| la d6 lon cla luc F(theo don vi Newton);

IMN| 1a d6 dai clia vecto MN (theo don vi mét);

(F. MN) 1a géc gitra hai vecto F va MN .
Toan hoc goi gia tri A (khong ké don vi do) trong biéu thirc néi trén la tich vé hudéng cla hai
vecto F va MN.

=
Tich v6 huong cua hai vecto khéac vecto-khéng u va v 1a mét so,

ki hiéu la u-v, duoc xac dinh bdi cong thic sau:

u-v=|ul vl cos(u,v).

b

—

\LJ
Khi nao thi tich vé6 hudng clia hai vecto khac vecto-khéng u,v 1a mét s6 dwong? La mét
s6 am?

Chu Binh phu-'crn‘g vo hudng cua
Y mot vecto bang binh phurong

. u J_ veu-v=0. do dai clia vecto do.

e —
« u-u con duoc viét 1a u” va c‘:’ucrc goi la binh phu’oang
v6 hudng clia vecto u. Ta cé U —|u| |u| cos0°® = |u|

L1

B3 kningothi (G.v) =a” v*2

3 Vi du 2. Cho hinh vuéng ABCD c6 canh bang a.
Tinh cac tich vé huwéng sau: AB-AD , AB- AC, AB-BD.
Giai. Vi (AB,AD) = 90° nén AB- AD = 0.
Hinh vuéng c6 canh bang a nén cé duong chéo bang a/2.

Mat khac, (AB,AC) = 45°, (AB,BD) =135°, do d6

AB-AC = AB- AC - cos 45° :a-aﬁ-%:az;
AB.BD=AB-BD -cos 135° =a-aﬁ-[—£}=—az.

B Luyén tdp 2. Cho tam giac ABC cé
BC=a CA=pb AB=c. Hay nho lai dinh li cosin.

Hay tinh AB.AC theo a, b, ¢.
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3.BIEU THUC TOA DO VA TiNH CHAT CUA TiCH VO HUONG

> HD2. Cho hai vecto cung phuong b= (x;y)va V= (kx;ky). Hay kiém tra cong thirc
u-v =k(x* + y®) theo tlrng trueng hop sau:
a)
b)u=0vakz=0;
c)u=0vak=<D0.

Ly
I
| ol

» uoz. Trong mét phang toa d6 Oxy, cho hai vecto khéng cling phurong u = (x;y)vav = (x";y").
a) Xac dinh toa d6 clia cac diém A va B sao cho S -
OA — L_J, E gecg:rang, theo dinh li cosin,
b) Tinh AB?, OA?, OB? theo toa d6 clia A va B. R
c) Tinh OA . OB theo toa dd cltia A, B.

¢ T
Tich vé hudng clia haivecto u = (x;y) vav = (x;y")
dugc tinh theo céng thirc:

u-v=xx'+yy'

Nhan xét
« Hai vecto u va v vuéng goéc vaéi nhau khi va chi khi xx'+ yy'=0.
« Binh phuong v6 huéng clia u(x.y) 1a u” = x* + y2.

i L}
Néuﬂiﬁvﬁﬁiﬁthicns(ﬂ,i}):_Lf'h_r,: 2R Ty ,
. il - Wl 5+ y? x4y

B Vi du 3. Trong mat phang toa dé Oxy, tinh tich vé hudng clia cac cép vecto sau:
a) u=(2,-3)vav=(53)
b) Hai vecto don vi i va j tuwong rng clia cac truc Ox, Oy.
Giai
a)Tacd: u-v=2.5+(-3)-3=10-9=1.
b)Vii=(t0)va j=(0;1)néni-j=1.0+0-1=0.

B Luyén tdp 3. Tinh tich vé hwéng va goc gitra hai vecto v =(0;-5), v = (¥3;1).

D Hoa. Chobavecto u=(x:y,), v = (%,:¥,), W = (X;;¥)-
a) Tinh u- (v +w), u-v +u-w theo toa dé clia cac vecto u, v, w.
b)Sosanh u-(v+w)va u-v+u-w.

c)Sosanh u-v va v-u.
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| Tinh chét cua tich vé hwéng

V@i ba vecto u, v. w bét ki va moi sé thuc k. ta co:

c UV=V-U (tinh chét giao hodn).

e Uu-(V+W)=U-V+U-W (tinh chéat phan phéi dbi véi phép cong);
e (ku)-v=k(u-v)=u-(kv)

Chii y. Tl cac tinh chéat trén, ta cé thé chirng minh duoc:

u-(v-w)=u-v-u-w (tinh chat phan phéi déi véi phép trir);

S =9 e = o e = A e = D
(U+vyP=u +2u-v+v ;(U-vi¥=u -2u-v+v :
e e = ) g

(u+v)(Uu-v)=u -v.

B Vi du 4. Cho tam giac ABC vuéng tai A co6 B=60°. Goi M Ia trung diém cla canh BC. Trén
cac canh AB, AC lan luot lay cac diém P, Q. Chirng minh rang PMQ = 90° khi va chi khi

BP +4/3CQ=BC.
Giai (H.4.44)
Pat MB=MC = a.

Ta c6 PMQ =90° < MP -MQ =0

@(MB+BP)-(MC+CQ)=O
< MB-MC+MB-CQ+BP-MC+BP-CQ=0. (1)

Mat khéc,
MB-MC = MB-MC -cos180° = —a*

J3

MB-CQ = MB-CQ-cos 30° =?a-CQ;

BP -MC =BP - MC -cos60° =%a-BF’;
BP-CQ=BP-CQ-cos90° =0.

Do d6

g

(1}-:>—az+7a-CQ +%a-BF’ =0

J3

¥ oqslBp_a=0
2 2

= J3CQ+BP=2a
< 3CQ+BP=BC.

Ta c6 diéu phai chirng minh.
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P Luyén tip 4. Cho tam giac ABC vGi A(=1; 2), B(8; —1), C(8: 8).
Goi H la tryc tam cua tam giac.

a) Chtrng minh rang AH-BC =0 va BH-CA =0. i

b) Tim toa d6 cua H.

c) Giai tam giac ABC. B " — C
Hinh 4.45
» Vin dung. M6t luc F khéng ddi tac dong vao mot vat va diém dat clia luc chuyén déng thang
tir A dén B. Luc F dugc phan tich thanh hailuc thanh phanla F, va F, (F=F,+F,).
a) Dua vao tinh chat clia tich vé hwéng, hay giai thich vi
sao cong sinh bdiluc F (d8 duoc dé cap o trén) bang
tong clia cac cong sinh bai cac lyc F, va F,.

b) Gia st cac lwc thanh phan F,, F, twong tng cung
phuong, vuéng goc vai phuong chuyén déng cla vat.
Hay tim mdi quan hé gitra cac céng sinh bdi luc F va
e F, .

Hinh 4.46

BAlI TAP
4.21. Trong mét phang toa dé Oxy, hay tinh géc gitra hai vecto avab trong mai truong hop sau:
a)a=(-3;1), b=(26): b)a=(3:1), b=(2:4): c) a=(-2:1), b =(2-/2).
4.22. Tim diéu kién cla u, v dé:
a)u-v=|d v b) u-v =—|ul-vl.

4.23. Trong mat phang toa d& Oxy, cho hai diém A(1;2), B(-4;3). Goi M(t;0) la mét diém
thudc truc hoanh.

a) Tinh AM-BM theo t.
b) Tim t d& AMB = 90°.
4.24. Trong mét phang toa dé Oxy, cho ba diém khéng thang hang A(-4; 1), B(2; 4), C(2; -2).

a) Giai tam giac ABC.
b) Tim toa d6 trwc tdm H cua tam giac ABC.

4.25. Chirng minh rang véi moi tam giac ABC,

2

1 }—2 —2 —o —
- :—JAB AC -(AB-AC)
2
4.26. Cho tam giac ABC c6 trong tam G. Chirng minh rang véi moi diém M,
MA? + MB® + MC? = 3MG” + GA®* + GB® + GC”.

70
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BAI TAP CUOI CHUONG IV

A - TRAC NGHIEM

4.27. Trong mét phang toa d6, cdp vecto nao sau day cé clng phuong?
A u=(23) véﬁ:[%;e} B.a=(V2;6)vab=(1;3v2)
C.i=(0;1) va j=(%0). D.c=(13) vad =(2;,-6).

4.28. Trong mat phang toa d6, cdp vecto nao sau day vuéng goc véi nhau?

A u=(23)vav=(48). B.a=(t-1)vab=(-11).
C.z=(ab)va t=(-ba). D. n=(%1) va k=(20).
4.29. Trong mat phang toa dg, vecto nao sau day co do dai bang 17
A a=(11). B. b=(1-1).
s 1 - -
c.c =[2;§} D. d=[i2;T;}
4.30. Goc gitra vecto a = (1-1) va vecto b=(-2;0) c6 sb do bang:
A. 90°. B. 0°. €935 D. 45°.
4.31. Khéng dinh nao sau day la dung?
A (3-B)¢=a(b-¢) B (a-B) =a b
C.§-5=|§|-|5|sin(é,5). D.é-(5—5)=_é-5—§-5.
4.22. Cho hinh vuéng ABCD c6 canh a. Khang dinh nao sau day la dung?
A. (AB,BD) =45°. B. AC-BC =a>
C. AC-BD=2a%2. D. BA-BD=-a>
B - TU LUAN

4.33. Trén canh BC cla tam giac ABC lay diém M sao cho MB = 3MC.
a) Tim mai lién hé gitra hai vecto MB va MC.
b) Biéu thj vecto AM theo hai vecto AB va AC.
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4.34. Cho hinh binh hanh ABCD. Ching minh rang véi moi diém M, ta co:
MA + MC = MB + MD.
4.35. Trong mét phang toa dé Oxy, cho A(2;1),B(-2;5) va C(-5;2).

a) Tim toa d6 cua céac vecto BA va BC.

b) Chitng minh rang A,B,C la ba dinh ciia mét tam giac vuéng. Tinh dién tich va chu vi
clia tam giac do.

c) Tim toa d6 trong tdm G cua tam giac ABC.
d) Tim toa d6 clia diém D sao cho t& giac BCAD la mét hinh binh hanh.
4.36. Trong méat phang toa dd Oxy, cho A(12),B(3,4),C(-1,-2) va D(6;5).

a) Tim toa dd cua cac vecto AB va CD.

)
b) Hay giai thich tai sao cac vecto AB va CD cung phuong.
c) Gia sir E la diém co toa d6 (a;1). Tim a @é cac vecto AC va BE cung phuong.
)

d) Vi a tim duoc, hay biéu thi vecto AE theo cac vecto AB va AC.

a (hay con dugc viét la E) la mét vecto

4.37. Cho vecto a=0. Chirng minh rang — -
&l al

don vi, cung hudng veoi vecto g,

— b —

1.28. Cho ba vecto a, b,u VOI |§|= |5| _1va a | b. Xét mét hé truc Oxy v@i cac vecto don vi
i —=a,j = b. Chirng minh réng:
a) Vecto i cotoa ddla (u-au-b).
b) u=(u-a)a+(u-b)b.

4.39. Trén séng, mot ca nd chuyén dong thang déu theo hudng S15°E (xem chu thich &

Bai 3.8, trang 42) vai van toc co dé Ién bang 20 km/h. Tinh d6 16n cla van toc riéng cla
ca no, biét rang nudc trén séng chay ve hudng déng voi van toc cé do Ién bang 3 km/h.

12
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CHUONG V

CAC SO DAC TRUNG
CUA MAU SO LIEV

KHONG GHEP NHOM

“Théng ké la co s¢ cia khoa hoc”.
Karl Pearson (nha thong ké nguoi Anh, 1857 — 1936)

THUATNGU | KIEN THUC, Ki NANG
» S6 gan dung « Hiéu khai niém s6 gan dung, sai s6 tuyét doi.

Xac dinh sé gan dung ctia mét sé véi do chinh xac cho trude.

Sai s6 tuyét déi

Xac dinh sai so6 twong déi cua s6 gan dung.

Bo6 chinh xac

Sai s6 twong dbi Xac dinh s quy tron ctia s6 gan dung véi dé chinh xac cho truéc.

S6 quy tron Biét sir dung may tinh cam tay dé tinh toan véi cac sbé gan dung.

Pinh Everest dwoc ménh danh la “néc nha cla thé giéi”,
bdi day la dinh ndi cao nhat trén Trai Pat so véi muc nuéc
bién. Co rat nhiéu con sé khac nhau dé tirng dwoc céng bo
vé chiéu cao cla dinh Everest:

8 848 m; 8 848,13 m; 8 844,43 m; 8 850 m;...

Vi sao lai c6 nhiéu két qua khac nhau nhw vay va dau la -
con so chinh xac? Chung ta sé cung timcau tra i trong .« " & o o d
bai hoc nay, sau khi tim hiéu vé s6 gan dung va sai so0.

Binh Everest
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1.0 GAN BPUNG

» w1, Ngay 8-12-2020, Trung Quéc va Nepal ra théng cao chung khang dinh chiéu cao méi

do dwoc cla dinh nui cao nhat thé gidi Everest la 8 848,86 m.
(Theo Tuoitre.vn)

Trong céc sb dwoc dua ra 6 tinh huéng mé dau, sé nao gan nhat véi sé duoc céng bd & trén?

2 wo2. Trang va Hoa thuc hién do thé tich mét céc nudc cm? cm?
bang hai 6ng dong c6 vach chia dwoc két qua nhu Hinh 5.1. 15 | 15
Hay cho biét s6 do thé tich trén mai 6ng. 4| 14
p ‘ . — - () N, 13

Trong nhiéu trrong hop, ta khéng biét hoac kho biét 12 15
s6 dung (ki hiéu la @) ma chi tim dugc gia tri khac i
Xap Xi no. Gia tri nay duoc goi la s6 gan dung, ki hiéu o 11
| la a. 10 10
Hinh 5.1

Yt

Chéng han, cac sé do khac nhau vé chiéu cao cla dinh Everest trong tinh huéng mé dau
déu la cac s6 gan dung.

1)
B Hay lay mot vi du khac vé s6 gan dung.

® Vidu 1. Goi dla d6 dai dudng chéo cua hinh vuéng canh bang 1. Trong hai s6 J2 va 1,41,

s6 nao la sb ding, sé nao la sé gan dung cla d?

Giai

Hinh vuéng cé canh bang 1 c6 d6 dai clia duong chéo 1a d= 1-42 = 42. Vay 2 1a sé dung:
1,41 la sb gan dung cua d.

¥ Luyén tip 1. Goi Pla chu vi cia duong tron ban kinh 1 cm. Hay tim mét gié tri gan dung cua P.

74

> 1oz, Trong HD2, Hoa dung kinh lup dé quan sat muc nwéc

"

Chu y. Ta cé thé stir dung may tinh cam tay dé tim gia tri gan dung cla cac biéu thirc chira
cac sé vo fi nhu m,fa, ¥a,... Chéng han, dung may tinh cdm tay dé tinh 2°+/3, bam cac
phim nhuw sau:

Két qua nhan duoc cé ba chir s6 thap phan sau dau phay la 886,810.

2. SAI SO TUYET BOI VA SAI SO TUONG BOI

a. Sai so tuyét doi 13,1

d faa
trén 6ng do thtr hai dwoc hinh anh nhw Hinh 5.2. Ki hiéu 131____ 2
a (cm?) la sb do thé tich clua nuwoc.

Quan sat hinh vé dé so sanh |13 — @| va |13,1- @] rdi cho
biét trong hai s6 do thé tich 13 cm?va 13,1 cm?, s6 do nao
gan vai thé tich cta cbe nwéc hon.
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Gia tri A, = |a— 3| phan anh mirc d6 sai léch gita s6 dung & va s6 gan dung a, duoc goi
' la sai so tuyét ddi clia s6 gan dung a.

Chuy

« Trén thirc té, nhiéu khi ta khong biét & nén cling khéng biét A_. Tuy nhién, ta c6 thé danh
gia duoc A_khong vuot qua mot s6 duong d nao dé.
Chéng han, trong HD3, ta thay |13,1 —a| < |13,1 = 13| = 0,1 (cm?).
Vay voi a = 13,1 (cm?), sai s6 tuyét ddi cua a khéng vuot qua 0,1 cm?®.

« NéuA =sdthia-d<a<a+d, khi d6 ta viét @ =a+d va hiéu la s6 ding @ ném trong
doan [a—d; a+d| Do d cang nho thi a cang gan 3 nén d duoc goi la d6 chinh xac cla

s6 gan dung.

% vidu 2. M6t cong ty st dung day chuyén A dé déng gao vao bao .
voi khdi luong mong muodn la 5kg. Trén bao bi ghi théng tinkhdi .
lwong la 5 £ 0,2 kg. Goi a la khoi luong thuc cua mét bao gao
do day chuyén A déng goi. GAO DAC SAN

fs’.-' *1 ey ]

a) Xac dinh so dung, s6 gan dung va doé chinh xac.

b) Gia tri cua a nam trong doan nao?
Giai
a) Khéi luvgng thuc clia bao gao & la s6 dung. Tuy khéng biét )

a nhuwng ta xem khdi lwong bao gao la 5 kg nén 5 la so gan
dung cho a. B¢ chinh xac la d= 0,2 (kg).

b) Gia tri ciia & nam trong doan [5 - 0,2; 5 + 0,2] hay [4.8; 5,2].

3 Luyén tp 2. MGt phép do dudng Kinh nhan té bao cho két qua la 5 + 0.3 ym. Budng kinh
thwc clia nhéan té bao thudc doan nao?
Chii yv. Trong cac phép do, dd chinh x&ac d ciia sé gan dung bang mét nira don vi cla
thuéc do. Chang han, mét thude do cé chia vach dén xentimét thi moi gia tri do nam gitra
6.5 cm va 7,5 cm déu duwoc coi la 7 cm. Vi vay, thuéc do cé thang do cang nho thi cho gia
tri do cang chinh xac.

b. Sai sé twong doi

2 wea. Céng ty (frong Vi du 2) cling str dung day chuyén B dé& déng gao véi khéi lvong chinh
Xac la 20 kg. Trén bao bi ghi théng tin khéi lkong 1a 20 + 0,5 Kg.

Khéng dinh “Day chuyeén A tot hon day chuyén B" la dung hay sai?

Mac du dé chinh xac clia khéi luong bao gao déng bang day chuyén A nhdé hon nhung do
bao gao dong bang day chuyén B nang hon nhiéu nén ta khéng dwa vao sai sé tuyét di ma
dwa vao sai sb tirong doi dé so sanh.
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r \
Sai s0 tuong d6i cia s6 gan dung a, ki hiéu la 5, 1a ti s6 gitta sai s6 tuyét ddi va |al,

tirc la 5, = 2e.
lal

— =

|
-

9 Néy 9 cang nho thi chat lwong cla

Nhan xét. Néu @=a+d thi A, <d, do do 5, S A
a a

phép do hay tinh toan cang cao. Ngudi ta thudng viét sai sé twong ddi dudi dang phan tram.

$ Vi du 2. Trong mét cudc diéu tra dan sd, nguoi ta viét dan sd cua mét finh la:;
3 574 625 nguwoi + 50 000 nguroi.
H&y danh gia sai so twong déi cla sé gan dung nay.
Giai
Ta c6 a = 3 574 625 nguoi va d = 50 000 nguoi, do dé sai s twong déi la:
d 50 000
% <la " 3574625 """

% Luyén tdp 3. Danh gia sai so twong ddi cla khéi lveng bao gao dugc dong goi theo hai day
chuyén A, B & Vi du 2 va HP4. Dua trén tiéu chi nay, day chuyén nao 6t hon?

3.QUYTRON SO GAN DUNG

Trong thuc té do dac va tinh toan, nhiéu khi ta chi can biét gia tri gan dung ctia mét dai luong
vai d6 chinh xac nao d6 (ké ca khi biét dwoc gia tri dung cla né). Khi d6, dé cho gon, cac sb
thuwong duogc lam tron (con goi la quy tron).

' S6 thu duoc sau khi thuc hién lam tron sé duoc goi | « D6i véi chir s6 hang lam trén:
la sb quy tron. Sé quy trén 1a mét sé gan dung clia sé — Giir nguyén néu chir sé ngay
| ban dau. | bén phai né nhé hon 5;
~, YUI LUUL oL —Téng 1 don vi néu chir sb
DVidua ngay bén phai né lén hon
a) Lam tron s62359,3 @én hang chuc, s6 18,693 dén hang hogc bang 5.
phan tram va s6 dung d €[5,5;6,5) dén hang don vi. . Eani t‘:g’ri_f?hﬁ’ s6 sau hang

Panh gia sai s6 tuyét ddi clia phép lam tron sé dung d.

b) Cho sb gan dling a = 2,53 v&i d6 chinh xac d = 0,01.
S6dung a thudc doan nao? Néu lam tron sé a thi nén
lam tron dén hang nao? Vi sao?

Giai

a) SO quy tron clia s6 2 359,3 dén hang chuc la 2 360; s6 quy tron cla s6 18,693 dén hang
phan tram la 18,69. Moi s6 ding d <[5,5;6,5) khi lam tron dén hang don vi déu thu dugc
sO quy tron la 6 va sai so tuyét doi |d— 6| < 0,5.

— Bo di néu & phan thap phan;
— Thay béi cac chir s6 0 néu &
phan s6 nguyén.

b) S6 dung a thudc doan [2,53 - 0,01; 2,53 + 0,01] hay [2,52; 2,54]. Khi lam trén s6 gan dung
a ta nén lam tron dén hang phan chuc do chir s6 hang phan tram cla a la chir sé khéng
chac chan dung.
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Nhan xét

« Khithay sé dung béi s6 quy tron dén maét hang nao do thi sai s tuyét ddi clia sé quy tron
khéng vuot qua nira don vi cua hang lam tron.

« Cho s gan dung a véi d6 chinh xac d. Khi dwoc yéu cau lam tron s6 a ma khéng noi ro
lam tron dén hang nao thi ta lam tron s6 a dén hang thap nhat ma d nhé hon 1 don vi cua
hang do.

¥ Vidu5. Cho sb gan dung a = 581 268 v6i d6 chinh xac d = 200. Hay viét s6 quy trén clia sb a.

Giai

Vi d6 chinh xac dén hang tram (d = 200) nén ta lam tron a dén hang nghin theo quy tac lam

tron & trén. So quy tron cla a la 581 000.

3 Luyén tip 4. Hay viét s6 quy tron clia s6 gan dung trong nhiing trwdng hop sau:
a)11251900+ 300; b) 18,2857 + 0,01.

» vin dung. Cac nha vat li str dung hai phuong phap khac
nhau dé do tudi ctia vii tru (don vj ti nam) lan It cho hai
két quala: 13,807 £ 0,026 va 13,799 + 0,021.

Hay danh gia sai sb twong ddi clia méi phwong phap.
Can c trén tiéu chi nay, phuong phap nao cho két qua
chinh xac hon?

BAITAP
5.1. Trong céac sb sau, nhitng s nao la sé gan dung?
a) Can mot tui gao cho két qua la 10,2 kg.
b) Ban kinh Trai Bat la 6 371 km.
c) Trai Bat quay mét vong quanh Mat Troi mat 365 ngay.
5.2. Giai thich két qua “Po d6 cao clia mot ngon nui cho két qua la 1 235 £5 m" va thurc hién
lam tron s6 gan dung.
5.3. Sir dung may tinh cam tay tim sé gan dung cho 37 véi d6 chinh xac 0,0005.
5.4, Céc nha vat li str dung ba phuong phap do hang sé Hubble lan Iuot cho két qua nhu sau:
67,31+ 0,96; 67,90 + 0,55; 67,74 + 0,46.
Phuong phap nao chinh xac nhat tinh theo sai so twong d6i?
5.5. An va Binh cling tinh chu vi ca hinh tron ban kinh 2 cm véi hai két qua nhu sau:
Két qua clia An: S,=2nR~2-3,14-2= 1256 cm;
Két qua clia Binh: S,=21R~2-31-2=124cm.
Hoi:
a) Hai gia tri tinh dwoc coé phai la cac sé gan dung khéng?
b) Gia tri nao chinh xac hon?

5.6. Lam tron s6 8 316,4 dén hang chuc va 9,754 dén hang phan tram réi tinh sai 6 tuyét
ddi cia sb quy tron.
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CAcC SO PAC TRUNG

PO XU THE TRUNG TAM

THUATNGU | KIENTHUC, Ki NANG

« S6 trung binh « Lwa chon va tinh cac sé dac trung do xu thé trung tam cta mét mau

« Trung vi i so liéu: so trung binh, trung vi, tir phan vi, mét.
« Tir phan Vi + Giaithich y nghta, vai tré ctia cac s6 dac trung trong mau s liéu thuc tién.
. Mét i + RUtra két luan tir y nghta clia cac sé d3c trung do xu thé trung tam.

Hai phuong phap hoc tiéng Anh khac s7Telalsg elzl6l4 |7
nrrwaLf duc;ic .é;p dung cho hai Iép A va B slel7(9l2 gl3[a8l|7]5
co trlnh. dé j[leng A:'Ih tuqng t']:U’D’.I':I"g nhau. 5171598 5l6l8l7]a
St:” ha'd,.t?a”g;lbmef" k:a.nl ,Saté,'e”g A:h 874|335 531079
( ang |ert1 ) cua hai Iop duoc cho sTal51717 sl 716715
nhw hinh bén.

Lop A Lép B

Quan sat hai mau sb liéu trén, cd thé danh gia duwroc phirong phép hoc tap nao hiéu qua hon khéng?
Pé lam duoc diéu do, ngudi ta thuong tinh toan cac sé dac trwng cho méi mau sé liéu roi
SO sanh.

Bai hoc nay sé gidi thiéu vé cac sb dac trrng do xu thé trung tam, tiec la cac sb cho ta biét
théng tin vé vi tri trung tam ctia mau so liéu va duoc ding lam dai dién cho mau sé liéu.

1. SO TRUNG BiNH VA TRUNG VI

a. So trung binh
Tl mau sb liéu vé diém sb cua hai 16p A, B trén, em héy:
2 wo1. Tinh trung binh c6ng diém khao sat tiéng Anh clia méi I6p A va B.
2 uo2. Dua trén diém trung binh, héy cho biét phuong phap hoc tép nao hiéu qua hon.

i 7 u F4 - ~ > = T - . A — - by
SO trung binh (s6 trung binh céng) cua mau s6 liéu x,, x,,..., X, Ki hiéu la X, duoc tinh
bang cong thurc: X XX,

X = < :
n

% a

Chiiy. Trong truvdng hop mau s6 liéu cho duéi dang bang tan sé thi s6 trung binh duoc tinh
theo cong thurc:

o X AT Xy Ao+ T X,
n 1
trong d6m, latan sd cua giati x, van=m,+m,+...+m,.

‘3 Vi du 1. Théng ké s6 cudn sach méi ban e
trong I6p d& doc frong ndm 2021, An thu | Socuonsach | 1 [ 2 | 3 | 4
duoc két qua nhu bang bén. Hoi trong nam %

2021, trung binh méi ban trong I&p doc bao S0 ban i B
nhiéu cudén sach?

T o,
—Za
P i o s
i
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Giai
Séhantrongloplan=3+5+15+10+ 7= 40 (ban).
Trong nam 2021, trung binh méi ban trong I6p doc s6 cudn sach la:
3:-1+45:2+15.3+10:4+7-5
40

Y nghia. S6 trung binh la gia tri trung binh cong clia cac so frong mau so liéu, n6 cho biét vi
tri trung tam ctia mau sé liéu va co thé dung dé dai dién cho mau sé liéu.

=3,325 (cudn).

D Luyén tip 1. Bang sau cho biét thoi gian chay cu li 100 m cla cac ban trong 16p (don vi giay):

Thoi gian T& 13 14 15 16
S6 ban 5 [ 10 8 6

Hay tinh thoi gian chay trung binh cw i 100 m cua céac ban trong 16p.

b. Trung vi

» Wpz. M6t cong ty nhd gdm 1 giam ddc va 5 nhan vién, thu nhap hang thang cta giam doc la
20 triéu dong, cla mbi nhan vién la 4 triéu dong.
a) Tinh thu nhap trung binh cua cac thanh vién trong céng ty.
b) Thu nhap trung binh cé phan anh dung thu nhap ctia nhan vién céng ty khéng?
Trong trwdng hop mau so liéu cé gia tri bat thwong (rat I6n hoac rat bé so véi da so cac gia
tri khac), ngudi ta khéng diing so trung binh dé do xu thé trung tam ma dung trung vi.

| Pé tim trung vi (ki hiéu la Me) cia mét mau s6 liéu, ta thure hién nhu sau:
« Sap xép cac gia tri trong méau sé liéu theo thir tr khéng giam.
- Néu s6 gia tri clia mau s6 liéu la s6 Ié thi gia tri chinh gitka clia mau Ia trung vi. Néu 1a
s6 chan thi trung vi |a trung binh céng cua hai gia tri chinh gitta cia mau.

® Vi du 2. Hay tim trung vi cho mau s6 liéu vé lwong cla giam déc va nhan vién céng ty duoc
cho trong HD3.
Giai
Pé tim trung vi clla mau so liéu trén, ta lam nhu sau:
« Sap xép so liéu theo thir tw khéng giam:

4 4 4 4 4 20.
b

Hai gia tri chinh gitra
- D&y trén c6 hai gia tri chinh gitra cling bang 4. Vay trung vi cia mau sé liéu cling bang 4.
Trong méau so liéu dugc sap xép trén, so phan tlr & bén trai trung vi va sé phan tir & bén phai
trung vi bang nhau va bang 3. Lwong clia giam d6c cao hon han sé trung binh, day chinh la
gia tri bat thwdng. Néu ta thay lvong clia giam doc la 30; 40; 50;... (triéu dong) thi trung vi
van khéng thay ddi trong khi sé trung binh sé thay ddi.
Y nghia. Trung vi khéng bi anh huwéng bdi gia tri bat thwong trong khi so trung binh bj anh
huréng béi gia tri bat thuong. Vi vay, khi mau so liéu cé gia tri bat thwong ngudi ta thwong
dung trung vi dai dién cho cac s6 liéu thong ké.

® Luyén tip 2. Chiéu dai (don vj feet) clia 7 con ca voi trudng thanh dwgc cho nhw sau:
48 B3 9l 31 H83 M2 82

Tim s6 trung binh va trung vi ctia méau sé liéu trén. Trong hai s6 d6, s6 nao phu hop hon dé
dai dién cho chiéu dai clia 7 con ca voi treong thanh nay?
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2.TU PHAN VI

2 Boa. Diém (thang diém 100) ctia 12 thi sinh cao diém nhat trong mét cuée thi nhu sau:

58 74 92 81 97 88 75 69 87 69 75 TT.
Ban t6 chirc muon trao cac giai Nhat, Nhi, Ba, Tw cho céc thi sinh nay, méi giai trao cho 25%
s0 thi sinh (3 thi sinh).
Em héy gitp ban t6 chirc xac dinh cac nguwdng diém dé phan loai thi sinh.
' Dé tim cac tir phan vi clia mau sb liéu co n gia tri, |
ta lam nhu sau:

. Sép xép mau sé lieu theo thir tu khéng giam. N'-;:fr;f“ “gg‘::h';”
* Tim trung vi. Gia tri nay la Q... - — - —

. s s E LA a . Gia tri Q, Gia tri
« Tim trung vi cua nua so lieu bén frai Q, (khong | e nhit ) 16N nhit

bao gom Q, néu nlé). Gia fri nayla Q,. P
« Tim trung vi clia nlra s6 liéu bén phéi Q, (khdng
bao gom Q, néu nlé). Gia trj nay la Q..
' Q,, Q,, Q, duoc goi la cac tr phan vi clia mau s liéu. 1
Chuy. Q, duocgoila tr phan vi thtr nhat hay tt» phan vi duéi, Q, duoc goi la ttr phan vi thtr ba
hay ttr phan vi trén.

\z}'ng hia. Cé’l(:': ﬂiém Q1. Qz, Qa chia mau 25060 25% O 0 25%
sO liéu dé sap xép theo thwr tw tr nho — : i
den |on thanh bon phan, méi phan déu  Gia trj nho nhét 250,  Gid tri I&n nhéat

chira 25% gia tri (H.5.3b).

Hinh 5.3b. Cac tur phéan vi

® Vi du 3. Ham lwong Natri (don vi miligam, 1 mg = 0,001 g) trong 100 g mét sé loai ngll céc

80

dwoc cho nhu sau:
0 340 70 140 200 180 210 150 100 130

140 180 190 160 290 &0 220 180 200 210.

Hay tim cac t&r phan vi. Cac tir phan vi nay cho ta théng tin gi?
Giai
« Sap xép cac gia tri nay theo thir tw khéng giam:
0 50 70 100 130 140 140 150 160 180 180 180 190 200 200 210 210 220 290 340.
 ——
Hai gia tri chinh gilra
« Vin=20lasb chan nén Q, la trung binh céng cla hai gia tri chinh gita:
Q,= (180 +180) : 2 = 180.
« Tatim Q, la trung vi ca ntra sé liéu bén trai Q..
0O 50 70 100 130 140 140 150 160 180
va tim duoc Q,= (130 + 140) : 2= 135.
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« Tatim Q,la trung vi cia ntra s liéu bén phai Q.
180 180 190 200 200 210 210 220 290 340
va tim duwoc Q, = (200 + 210) : 2= 205.

0 135 180 205 340
Q a 4

Hinh 5.4. Hinh dnh vé su phdn bé cla mau sb liéu

Céc tir phan vi cho ta hinh @nh phéan bo cla mau so liéu. Khoang cach tir Q, dén Q, la
45 trong khi khoang cach tir Q, dén Q, la 25. Biéu nay cho thay mau so liéu tap trung voi
mat d6 cao ¢ bén phai cua Q, va mat do thap & bén trai cua Q, (H.5.4).

¥ Luyén tdp 3. Bang sau day cho biét sé lan hoc tiéng Anh trén Internet trong mét tuan ctia mét
s6 hoc sinh 16p 10:

Sé lan 0 1 2 3 4 5
S6 hoc sinh 2 4 6 12

Hay tim cac t&r phan vi cho mau so liéu nay.

3.MOT

2 1os. M6t clra hang giay thé thao dé thong ké c& giay cla mét so khach hang nam duoc
chon ngau nhién cho két qua nhu sau:
38 39 39 38 40 41 39 39 38 39 39 39 40 39 30
a) Tinh c& giay trung binh. S6 trung binh nay cé y nghia gi véi clra hang khéng?
b) Clra hang nén nhap c& giay nao véi sé lvong nhiéu nhat?

| M6t cia mau s6 liéu 1a gia trj xuat hién voi tan so I6n nhat.

&

Y nghia. Cé thé dung mét dé do xu thé trung tdm clia méu sé liéu khi mau sé liéu coé nhiéu
gia tr trung nhau.

% vidu 4. Thoi gian truy cap Internet (don vi gid) trong mét ngay clia mét sé hoc sinh 1op 10
dugc cho nhu sau;
0 0 1 1 1 3 4 4 5 6.
Tim mét cho mau s6 liéu nay.
Giai
Vi s6 hoc sinh truy cap Intemet 1 gi@ méi ngay la Ién nhét (cé 3 hoc sinh) nén mét Ia 1.
Nhan xét
« M6t cé thé khéng la duy nhat. Chang han, véi mau so liéu
8 7 10 9 7 &6 7 8 8
cac sO 7; 8 déu xuat hién vai sd lan Ion nhat (3 1an) nén méau sé liéu nay cé hai métla 7va 8.
« Khi céc gia tri trong mau s liéu xuat hién véi tan s6 nhu nhau thi mau s6 liéu khéng c6 mét.
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. Méj con dugc dinh nghfa cho méu'dt‘r liéu dinh tinh (d(¥ liéu khéng phai la 56). Vi du bao
Tudi tre da thure hién tham do y kién cua ban doc voi cau hoi “Theo ban, VFF nén chon
huan luyén vién ngoai hay ndi dan dat ddi tuyén bong da nam Viét Nam?".

Tai thoi diém 21 gi& ngay 27-4-2021 két qua binh chon nhu sau:

Lwa chon Huan luyén vién néi | Huan luyén vién ngoai Y kién khac

S6 luvgt binh chon 1897 3 781 747

Trong méau dit liéu nay, lira chon “huan luyén vién ngoai” cé nhiéu ngudi binh chon nhat,
duec goi la mét.

% vin dung. Héay tinh céc s6 dac trng do xu thé trung tam cho méau so6 liéu vé diém khao séat
clia |6p Ava I6p B & dau bai hoc dé phéan tich va so sanh hiéu qua hoc tap cla hai phwong
phap nay.

BAITAP
5.7. Tim s6 trung binh, trung vi, mét va t& phan vi ciia méi méau so liéu sau day:

a) S6 diém ma 5 van déng vién bong ré ghi duoc trong moét tran dau;

g 8 15 & 20
b) Gia ciia mét sé loai giay (don vi nghin déng):
350 300 650 300 450 500 300 250
c) S6 kénh duwoc chiéu cia mét s6 hang truyén hinh cap:
36 K38 | 33 B34 | 32 UM B4 30

5.8. Hay chon sb dac truwng do xu thé trung tam clia méi mau sé liéu sau. Giai thich va tinh
gia tri cua s6 dac trung do.

a) S6 mat trang da biét clia cac hanh tinh:

Hanh tinh Thuy Kim Trai Hoa M&c Thé Thién Hai
tinh tinh Pat tinh tinh tinh | Vuong | Vuong
tinh tinh

Sé mat trang 0 0 1 2 63 34 27 13
(Theo NASA)

b) S6 dwdng chuyén thanh céng trong mét tran dau clia mét s6 cau thi bong da:

32 24 20 14 23.
c) Chi s6 1Q clia mét nhém hoc sinh: 80 102 83 103 108 94 110 106 104 100.
d) Céac sai s6 frong mét phép do: 10 15 18 15 14 13 42 15 12 14 42
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5.9. S6lwong hoc sinh gidi Quéc gia ndm hoc 2018 —2019 clia 10 truéng Trung hoc phé théng
duegc cho nhu sau:

O 04000 100 6 0.
a) Tim s trung binh, mét, cac tlr phan vi cia mau sb liéu trén.
b) Giai thich tai sao tr phan vi thir nhat va trung vi triing nhau.

5.10. Bang sau day cho biét sd ché ngdi ciia mét sd san van dong dwoc st dung trong
Giai Bong da V6 dich Quéc gia Viét Nam nam 2018 (s6 liéu gan dung).

Sanvan déng | Cam Pha | Thién Trwdng | Hang DPay | Thanh Hoéa My Dinh

S6 ché ngoi 20 120 21 315 23 405 20 120 37 546

(Theo vov.vn)

Cac gia tri s6 trung binh, trung vi, mét bi anh huéng thé nao néu bo di sé liéu chd ngdi clia
San van déng Quéc gia My Dinh?

2 Em cé biét?

John Graunt (1620 — 1674) la mét nha budn
ngudi Anh. Ong duoc xem la nguoi dau tién
dua ra suy luan vé tong thé dwa trén théng tin
clia mot phan (mau). Nam 1662, khi diéu fra
nhan khau, 6ng nhan ra rang trung binh méi
nam trong 11 gia dinh cé 3 nguwdi mat. Véi gia
thiét ti 1é nay khéng ddi trong toan bd dan cu
London va biét rang trung binh trong mét ndm
& London cé 13 000 nguwdi mat, 6ng da woc
lueng duoc sé hd gia dinh @ London khoang
48 000. Va véi gia thiét trung binh méi gia dinh
c6 8 ngudi, 6ng wdc luong dwoc dan sb cla
London khoang 384 000 nguoi.

John Graunt (1620 — 1674)
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cAc sO PAC TRUNG

PO PO PHAN TAN

THUAT NGU | KIEN THU'C, Ki NANG

« Khoang bién thién « Tinh cac sé dac trwng do d6 phan tan.

 Khoang tir phan vi + Biét y nghfa clia cac s6 dic trung do do phan tan.

« Phuong sai * Phat hién cac gia tri bat thudng sir dung cac céng cu toan hoc.

» D6 léch chuén

Duaoi day la diém trung binh mén hoc ki | cia hai ban An va Binh:

Toan | Vatli |Hoa hoc| Ng van | Lich str | Biali | Tin hoc | Ti éng Anh
An 9,2 g 9.5 6,8 8.0 8.0 7,3 6,9
Binh 8,2 8,1 8,0 7,8 8,3 7.9 7.6 8,1

Diém trung binh mén hoc ki clia An va Binh déu |a 8,0 nhung rd rang Binh “hoc déu™ hon An.
Cé thé dung nhirng sé dac trieng nao dé do mirc d6 “hoc deu’'?
Bai nay sé gidi thiéu mot vai sé dac trung nhu vay.

1. KHOANG BIEN THIEN VA KHOANG TU' PHAN VI

» o1 Mot ¢d dong vién da théng ké diém sé ma hai cau lac bo Leicester City va Everton dat
duoc trong nam mua giai Ngoai hang Anh gan day, tr mua giai 2014 — 2015 dén mua giai
2018 — 2019 nhu sau:

Leicester City: 41 81 44 47 52.

Everton: 47 47 61 49 54
C6 ddng vién dé cho rang, Everton thi dau 6n dinh hon Leicester City. Em cé dong y v&i nhan
dinh nay khéng? Vi sao?
Trong 5 mua giai, diém thap nhat, cao nhat clia Leicester City lan luot 1a 41; 81 trong khi cla
Everton la 47; 61. Vé truc quan, thanh tich clia Everton 6n dinh hon Leicester City. Nguoi ta
cé nhiéu cach dé do sw 6n dinh nay. Cach don gian nhat la dung hiéu sé (Biém cao nhat —
Piém thap nhat). Gia tri nay duoc goi la khoang bién thién.

Khoang bién thién, ki hiéu la R, la hiéu sbé gitra gia tri I6n nhat va gia tri nhd nhat trong
mau so liéu.

Y nghia. Khoang bién thién diing dé do d4 phan tan ctia mau so liéu. Khoang bién thién cang
|&n thi mau sé liéu cang phan tan.

3 Vi du 1. Diém kiém tra hoc ki mén Toan clia cac ban Té 1, Té 2 I6p 10A dugc cho nhw sau:

T61: 7 8 8 9 8 8 8.
T62: 10 6 8 5 9 ¥ 8 7 8.
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a) Diém kiém tra trung binh cla hai t6 c6 nhw nhau khéng?

b) Tinh cac khoang bién thién clia hai mau sé liéu. Can clr trén chi sb nay, cac ban té nao
hoc dong déu hon?

Giai

a) Biém kiém fra trung binh cua hai té déu bang 8.

b) Dbi véi Té 1: Diém kiém tra thap nhat, cao nhét twong teng la 7; 9. Do d6 khoang bién
fhiepla. R,=9-7 =2,
Paéi v&i To 2: Biém kiém fra thép nhéat, cao nhat twong trng la 6; 10. Do d6 khoang bién
thienla: R,=10-6 = 4.
Do R,> R, nén ta néi cac ban T6 1 hoc déu hon cac ban T6 2.

3 Luyén tip 1. M&u s6 liéu sau cho biét chiéu cao (don vi cm) cla cac ban trong to:

163 159 172 167 165 168 170 161.
Tinh khoang bién thién clia méau so liéu nay.
Nhan xét. Sir dung khoang bién thién cé wu diém |a don gian, dé tinh toan song khoang
bién thién chi str dung théng tin clia gia tri |én nhat va gia trj nhé nhéat ma boé qua théng tin tur
tat ca cac gia tri khac. Do do, khoang bién thién rat dé bj anh hudng bdi cac gia tri bat thuong.
2 wo2. Trong mét tuan, nhiét dé cao nhat trong ngay (don vi °C) tai hai thanh phé Ha Néi va
Dién Bién duoc cho nhu sau:
Ha Noi: 23 26y 28 28 32 3355
PbiénBién; 16 24 26 26 26 27 28.
a) Tinh cac khoang bién thién clia méi mau sb liéu va so sanh.
b) Em c6 nhan xét gi ve sir &nh hwdng cua gia tri 16 den khoang bién thién clia mau s6 liéu
vé nhiét d¢ cao nhat trong ngay tai Dién Bién?
c) Tinh céc ttr phéan vi va hiéu Q,- Q, cho méi mau so liéu. Co thé dung hiéu nay dé do d6
phan tan ctia mau so liéu khéng?

| Khoang t phan vi, ki hiéu 1a A_, 1a hiéu s6 gitra V& ban chat, khoang tir phan vi
t&r phan vi thir ba va t&r phan vi thir nhét, tie 1a: la khoang bién thién cia 50% so
_ ligu t;hinh gilra clia mau so liéu

L 8= Q,= @, ) da sap xep.

Y nghia. Khoang t&r phan vi cling 1a mét s6 do d6 phéan tan
clia mau so liéu. Khoang tlr phan vi cang Ion thi mau s6 liéu
cang phan tan.

Chu yv. M6t s6 tai liéu goi khoang bién thién 1a bién dé va
khoang tlr phéan vi la dé trai giira.

$ Vi du 2. Mau sé liéu sau cho biét sé ghé tréng tai mét rap chiéu phim trong 9 ngay:
7 8 22 20 15 18 19 13 o %
Tim khoang 1t phan vi cho mau sé liéu nay.
Giai
Trwée hét, ta sap xép mau sé liéu theo thir tw khéng giam:
7 8 11 13 15 18 19 20 22
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Mau so liéu gom 9 gia tri nén trung vi la s6 & vi tri chinh gitra Q,= 15.
NCra s6 liéu bén trai 1a 7, 8, 11, 13 gém 4 gia tri, hai phan ttr chinh gira 1a 8, 11.

Do d6, Q,= (8 +11):2=9,5,

Nira sé liéu bén phaila 18, 19, 20, 22 gém 4 gia tri, hai phén ttr chinh gitra la 19, 20.

Do d6, Q,= (19 +20):2= 195,

Vay khoang tir phan vi cho mau so liéu la A, =19,6-9,5=10.

‘P Luyén tip 2. MAu so liéu sau day cho biét so bai hat @ méi album trong bé swu tap cla An:

12 7

0 8

12 9 10 11

Hay tim khoang t& phan vi cho mau so liéu nay.

2. PHU'ONG SAI VA PO LECH CHUAN

Khoang bién thién chi sit dung théng tin cla gia tri |&n nhat va nhd nhét cia mau sé liéu
(bd qua théng tin clia tat ca cac gia tri khac), con khoang tir phan vi chi str dung théng tin cla
50% sé liéu chinh giCra. Co mat vai sb dac trung khac do d6 phan tan str dung théng tin cua
tat ca cac gia tri rong méu sé liéu. Hai trong s6 doé 1a phwong saiva dé léch chuan.

Cu thé la véi mau sé liéu ) G0

cla no so voi gia fri trung binh la x - X.

10

14.

X _, néu goi s6 trung binh I& X thi véi méi gia tri x,, a6 léch

e

{

« Phurong sai la gia tri s2 =

(X - f)z

+ (X, —X) +...4(x

n

= f)z

| « Can bac hai cua phuong sai, s = Js_z au

L

n

o'c goi la dé Iéch chuan.

—

Chi y. Nguoi ta con str dung dai lvong dé do dé phén tan clia mau so liéu:

5=

2

2 (X —J?)2 +(% =X) +... 41X, —E)z.

n-1

Y nghia. Néu sé liéu cang phan tan thi phwong sai va dé Iéch chuan cang lon.

3 Vi du 3. Mau s6 liéu sau day cho biét si s6 cla 5 Iop khadi 10 tai mat tredng:

43

45 46 41 40

Tim phuong sai va dd 1éch chuan cho méau sé liéu nay.

Giai
S6 trung binh clia méau sé liéu la: X =
Ta c6 bang sau:

43+45+46+41+40

5

Gia tn Bd léch Binh phuong dé I1éch
43 43 -43=0 0
45 45 - 43 =2 4
46 46 —43 =3 9
41 41 -43=-2 4
40 40 - 43 =-3 9
Téng 26

M&u sé liéu gém 5 gia tri nén n = 5. Do d6 phuong sai la: §2=

Do léch chuan la: s = /5,2 ~ 2,28.
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bang tinh hay phan mém
théng ké dé tinh cac sb
dac trung.




3 Luyén tip 2. Dung ddng ho do thoi gian cd dé chia nhd nhat dén 0,001 giay dé do 7 lan
thai gian roi tw do clia mét vat bat dau tir diém A (v, = 0) dén diém B. Két qua do nhu sau:
0,398 0,399 0408 0410 0406 0,405 0,402
(Theo Bai tap Vat li 10, Nha xuét ban Gigo duc Viét Nam, 2018)
Hay tinh phwong sai va dé Iéch chuan cho mau sé liéu nay. Qua cac dai lugng nay, em co
nhan xét gi vé dé chinh xac cua phép do trén?

3. PHAT HIEN SO LIEU BAT THU'ONG HOAC KHONG CHINH XAC BANG
BIEUDOHOP

Trong mau so liéu théng ké, co khi gap nhitng gia tri qua Ién hodc qua nho so véi da sé cac
gia tri khac. Nhirng gié tri nay duoc goi la gia tri bat thiedng. Chung xuéat hién trong méu sbé
liéu co thé do nham I1an hay sai s6t nao do6. Ta co thé dung biéu dd hop dé phat hién nhirng
gia tri bat thuwong nay.

Cac gia tri bat thuong %o Cac gia tri ll::rét thuong
O Iw
(Qj— 1,5-,&9) Q, Q, Q, (Q3+ 1,5-&Q)

Hinh 5.5. Biéu dé hop
Cacgiatn lenhon Q,+ 1,5- A, hoac be hon Q, - 1,5 - A, duoc xem la gia tri bat thuéng.
$ Vi du 4. Ham lugng Natri (don vi mg) trong 100 g mét sé loai ngll cée dwoc cho nhu sau:
0 340 70 140 200 180 210 150 100 130
140 180 190 160 290 50 220 180 200 210.
Tim gia tri bat thuwdng trong méau so liéu trén bang cach str dung biéu dé hop.
Giai
Tl mau s6 liéu ta tinh duoc Q,=135va Q,= 205. Do d06, khoang ttr phan vi la:
A,=205-135=70.
Biéu d6 hép cho mau sé liéu nay la:
0 30 135 180 205 310 340

@ @

-10 10 30 50 70 90 110 130 150 170 190 210 230 250 270 290 310 330 35

TacoQ,—-15-A,=30va Q,+15-A,=310nen trong mau so liéu co hai gia tri dugc xem
la bat thwong la 340 mg (I6n hon 310 mg) va 0 mg (bé hon 30 mg).

P Luyén tip 4. Mét mau s0 liéu co tir phan vi thir nhat 1a 56 va ti phs’i’n vi thir ba la 84. Hay kiém tra
xem trong hai gia tri 10 va 100 gia tri nao dugc xem la gia tri bat thuong.
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5.11. M6i khéng dinh sau dung hay sai?

(1) Néu1 cac gia tri clla mau sb liéu cang tap frung quanh gia tri trung binh thi dé I&ch
chuan cang lon.

(2) Khoang bién thién chi str dung théng tin cla gia tri |&n nhéat va bé nhat, bd qua théng
tin cua céac gia tri con lai.

(3) Khoang tir phan vi c6 slr dung théng tin cta gia tri 16n nhéat, gia tri bé nhat.

(4) Khoang t&r phan vi chinh la khoang bién thién cla nira dwdi mau sb liéu da sap xép.

(5) Céc sb do d6 phan tan déu khéng am.

5.12. Cho hai biéu d6 cham diém biéu dién hai mau sé liéu A, B nhu sau:

A . : L5 B S@ cham trén ma&i gia tri
P ¥ s 2 & 8 3 " s 3 & i biéu dién cho tan sé clia

i} : : ; ; ; i i i f i i : : i t[T
3456789 34567809 Bty

Khéng tinh toan, hady cho biét;

a) Hai méau so liéu nay cé cung khoang bién thién va
s6 trung binh khéng?

b) Mé&u so liéu nao cé phwong sai Ién hon?

5.13. Chomau sé liéu gom 10 sé duwong khéng hoan toan gidng nhau. Cac sé do dé phan tan
(khoang bién thién, khoang tir phan vi, dé |éch chuan) sé thay ddi nhu thé nao néu:

a) Nhan méi gia tri ctia mau so liéu véi 2.
b) Céng méi gia tri clia mau so liéu voi 2.
5.14. T mau s6 liéu vé thué thudc la clia 51 thanh pho tai mét qudc gia, nguwdi ta tinh duoc:
Gia tri nhd nhat bang 2,5; Q,= 36; Q, = 60; Q, = 100; gia tri I&n nhat bang 205.
a) Ti 1 thanh phé c6 thué thube 1a 16n hon 36 1a bao nhiéu?
b) Chi ra hai gia tri sao cho c6 50% gia tri clia mau sé liéu nam gira hai gia tri nay.
c) Tim khoang tt* phan vi clia mau so liéu.
5.15. Mau s6 liéu sau day cho biét can ndng ctia 10 fré so sinh (don vj kg):
2977 3,159 3,920 3,412 4,236
2,593 3,270 3:813 4,042 3087

Héay tinh khoang bién thién, khoang tlr phan vi va dé I1éch chuan cho mau sé liéu nay.

5.16. Ti lé that nghiép & mét s6 qudc gia vao nam 2007 (don vi %) duoc cho nhu sau:
7,8 3.2 7,7 8,7 8,6 8.4 e, 3,6
5,0 4.4 6,7 7,0 45 6,0 5.4,

Héay tim cac gia tri bat thwong (néu c6) cia méau so liéu trén.
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BAI TAP CUOI CHUGNG V

A-TRAC NGHIEM

5.17. Khi can mét bao gao béng m&t can treo voi thang chia 0,2 kg thi d¢ chinh xac dla
A 0,1kg. B. 0,2 kg. C. 0,3 kg. D. 0,4 kg.

5.18. Trong hai mau s6 liéu, mau nao co phuong sai Ién hon thi c6 dd Iéch chuan Ién hon,
dung hay sai?

A Bung. B. Sai.
5.19. Co 25% gia tri clla mau sé liéu nam gilra Q, va Q,, dung hay sai?
A. bung. B. Sai.
5.20. S6 dac treng nao sau day do dd phéan tan clia mau so liéu?
A. SO trung binh.  B. M6t

5.21. Biém trung binh mén hoc ki | mét sé mén hoc cliaban Anla 8; 9; 7; 6;5; 7;: 3. Néu An
duoc céng thém méi mén 0,5 diém chuyén can thi cac sé dac trieng nao sau day cliia mau
sO liéu khéng thay ddi?

C. Trung Vvi. D. D6 léch chuan.

A S6 trung binh.  B. Trung vi. C. D6 léch chuan. D. T phan vi.

B - TU LUAN
5.22. Lwong khoi diém cla 5 sinh vién vira t6t nghiép tai mét trudng dai hoc (don vi
triéu dong) la:
35 9,2 9,2 9,5 10,5.

a) Giai thich tai sao nén dung trung vi dé thé hién murc lwong khdi diém cula sinh vién
t6t nghiép tir tredng dai hoc nay.

b) Nén dung khoang bién thién hay khoang tlr phan vi dé do d6 phan tan? Vi sao?

5.23. Diém Toan va diém Tiéng Anh clia 11 hoc sinh 16p 10 duoc cho trong bang sau:

Hoc sinh A B C D E F G H I K
Toan 62 [ 91 | 43 | 31 | &7 | 63 | 80 | 37 | 43 5 78
Tiéng Anh 65 [ 57 | 85 | 37 [ 62 | /0 | /3 | 49 | 65 | 41 | 64

Hay so sanh mirc d6 hoc déu cla hoc sinh trong mén Tiéng Anh va mén Toan théng qua
cac sb dac trung: khoang bién thién, khoang tlr phan vi, d6 1éch chuan.
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5.24. Bang sau cho biét dan s6 cla cac tinh/thanh phd Béng bang Bac Bé nam 2018 (don vi

triéu nguoi).
Tinh/thanh pho Dan s6 Tinh/thanh phé Dan sé

Ha NOi 7,52 Hung Yén 1,19
Vinh Phuc 1,09 Thai Binh 1,79
Bac Ninh 1.23 Ha Nam 0,81
Quang Ninh 124 Nam Binh 1,85
Hai Duong 1,81 Ninh Binh 0,97

Hai Phéng 2,01

(Theo Téng cuc Théng ké)
a) Tim s trung binh va trung vi clia mau sé liéu trén.
b) Giai thich tai sao so trung binh va trung vi lai cé sw sai khac nhiéu.

c) Nén str dung sé trung binh hay trung vi dé dai dién cho dan sé cua cac tinh thudc
Pong bang Bac B6?

5.25. Hai mau sb liéu sau day cho biét sé luong trwong Trung hoc phd théng & mdi
finh/thanh phd thudc Péng bang séng Hong va Bong bang séng Clru Long nam 2017:

E)c"mg béng song Héng: 187 34 35 46 54 57 37 39 23 57 27.
E)E‘Jng béng s6ng Clru Long: 33 34 33 29 24 39 42 24 23 19 24 15 26.
(Theo Téng cuc Théng ké)

a) Tinh s6 trung binh, trung vi, cac tlr phan vi, mét, khoang bién thién, khoang t& phan vi,
d6 Iéch chuan cho méi mau sé liéu trén.

b) Tai sao sé trung binh clia hai mau sé liéu cé sw sai khac nhiéu trong khi frung vi
thi khéng?

c) Tai sao khoang bién thién va dé Iéch chuan cia hai mau so liéu khac nhau nhiéu trong
khi khoang t&r phan vi thi khéng?

5.26.Ti & tré em suy dinh dudng (tinh theo can nédng trng véi d6 tudi) ctia 10 tinh thuée
Pong bang séng Hong dugc cho nhu sau;

55 138 102 122 110 74 114 131 125 134
(Theo Téng cuc Théng ké)
a) Tinh so trung binh, trung vi, khoang bién thién va dé l1éch chuan ctia mau s6 liéu trén.

b) Thuc hién 1am tron dén hang don vi cho cac gié tri trong mau s6 liéu. Sai so tuyét doi
cua phép lam tron nay khéng vugt qua bao nhiéu?
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HOAT PONG
THUC HANH
TRAI NGHIEM

TiM HIEU MOT S6 KIEN THUC
| VETAICHINH

MUC TIEU
« Hiéu su khac biét gitra tiét kiém va dau tu.
* Thwc hanh thiét |ap ké hoach dau tw ca nhan dé dat dwoec ti |1& téng trwéng nhu mong doi.

Tiétkiém va dau tu la cac phwong thirc khac
biét déng vai trd quan trong trong ké hoach
xay dung tai san va phan bo ngan sach chi
tiéu cua em. Bai hoc nay giup em thwc hanh
ng dung cac kién thrc toan hoc vao thuc
tién, dac biét |a trong quan li tai chinh.
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1. TIETKIEMVA PAU TU

J 1oL Thang 1 nam 2018, bac Viét gui Giri A ddng vao ngan hang voi I3 suit kép

ti€t kiém 2 000 000 000 d6ng ki ha’n r%Inam, sau n nam, sb tién nhan dwoc tinh
36 thang ¢ ngén hang vaoi lai suat theo cong thuc:
7%/ham. Dén thang 1 nam 2021, T=A-(1+r%) .

bac Viét rut tién tiét kiém néu trén

dé mua mot can hé chung cu voi gia

30 626 075 ddng/mét vudng.

a) Hoi tong sb tién tiét kiém bac Viét
rut ra dugc vao thang 1 nam 2021
|la bao nhiéu?

b) V&i sb tién néu trén, bac Viét mua
duec can hé chung cu voi dién tich
bao nhiéu mét vudéng?

TRAO DO

Pé mua duwoc can hd 100 mét vuéng & thdi diém thang 1 nam 2021, bac Viét can phai guri
ti€ét kiém tir thang 1 ndm 2018 bao nhiéu tién?

% Hp2. C6 Lan c6 511 000 000 dong va dy dinh dau tw vao chirng khoan clia cong ty A.
Biéu doé chirng khoan ctia céng ty A dugc cho trong Hinh T.1 v&i nhirng thoi diém khac nhau.
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Thoi gian 10-6-2020 27-7-2020 30-12-2020 10-5-2021
Gia méi c6 phiéu (d6ng) 102 200 86 000 108 800 91 000
S6 c6 phiéu 5 000 5 000 5 000 5 000
Téng 511 000 000

a) Néu cé Lan ban 5 000 c6 phiéu clia cong ty A vao cac théi diém sau thi tong so tién tirong
tng c6 Lan thu dugc la bao nhiéu?
27-7-2020; 30-12-2020; 10-5-2021.
b) Néu ngay 10-6-2020 ¢b Lan dung so tién 511 000 000 ddng dé gui tiét kiém vai 1ai suat
6%/mam cho ki han mét thang thi vao ngay 10-5-2021, tdng sb tién cé Lan nhan duoc la
bao nhiéu?

@ ) " ’r A ..? g
TRAO DO ® Em co biét? e

Tiét kiém va dau tw la nén tang cho céc hoat

a) Voi tinh hudng trén, cé Lan doéng vé tai chinh.

nén dau tv nhw thé nao dé ‘ S
hiéu qua nhat? Vé co ban, coé thé hieu tiet kiém la viéc luu gilr
gia tri, bién strc mua hién tai thanh strc mua
trong twong lai; con dau tw l1a nham gia tang
gia tri. Pau tw lién quan dén viéc dua tai chinh
vao cac khoan dau tw, chang han nhuw cé phiéu,
v@i hi vong tai chinh sé tang Ién.

b) Néu so sanh gira viéc guri tiét
kim va dau tw, c6 Lan nén
chon hinh thirc nao?

'3 vin dung 1. Anh Tién c6 898 200 000 déng du dinh dau tw. Anh Tién mong mudn sau 2 nam
sé nhan dwoc sé tién (ca goc 18n 1&i) 1a 1 ti ddng. Ngay 9-12-2020, anh Tién quyét dinh dau
tu mua cd phiéu ctia céng ty B. Gia méi cb phiéu la 24 950 déng. Biéu doé chirng khoan cla
céng ty B duoc cho trong Hinh T.2.

o
VAW S

28000

27000

26000

09 thang 12 nam 2020 09:00 3 Thang 3 15 Thang 4 15 Thang 5 18

Hinh T.2
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Dua vao biéu do trén, hay tinh sé tién ma anh Tién thu dwoc khi ban cd phiéu clia céng ty B
tai cac thoi diém sau:

a) 15-3-2021: b) 15-4-2021; c) 18-5-2021.

2. THUE THU NHAP CA NHAN

2 uoa. Thué suat biéu Iuy tién tirng phan duoc phan loai chi tiét
trong bang sau:

’ <+ | Phan thu nhép tinh thuéthang | Thué suat « Thué thu nhap ca nhan la
Bac thué A g khoan tidn (thud) m:
(’[I‘IEU d-ong) (ﬂfﬁ) oan ten ( ue) ma nguoli
: co thu nhap phai trich ndp
% mét phan vao ngan sach
] Beng 9 nha nuwéc sau khi da tinh
5 z cac khoan duoc giam ftrir.
- i 10 Cac khoan giam trir théng
R F thuong bao gom:
3 Trén 10 dén 18 15
— Giam trir ban than;
4 Trén 18 dén 32 20 — Giam trir ngudi phu thuodc.
« Thué suét thué‘ thu nhap ca
5 Trén 32 dén 52 25 nhan la ti 1& phan trém dung
dé tinh s6 thué phaindp can
6 Trén 52 dén 80 30 ctr vao phan thu nhap tinh
thué cta moi nguroi.
7 Trén 80 a0

a) Hay lap céng thirc ham so6 bac nhat mé ta sw phu thude
clia thué thu nhép ca nhén vao phan thu nhap tinh J
thué/thang voi muic thu nhap tinh thué/thang khéng qua  * Thu nhap tinh thue = Thu
5 triéu dong va vé dd thi ham sb nay, nhap chiu thue — Cac khoan

¥ ; giam truoe.
b) Hay lap céng thirc ham s6 bac nhat mo ta sw phu thuéc . Thyé thu nhap ca nhan = Thu
cua thué thu nhap céd nhan vao phan thu nhéap tinh nhép tinh thué x Thué suat.

thué/thang véi mac thu nhap tinh thuéfthang trén
5 triéu dong va khéng quéa 10 triéu dong. V& do thi ham
s6 nay.

c¢) Anh Nam lam viéc @ mét ngan hang véi mire thu nhép chiu thué déu dan la 28 triéu dong/thang
va c6 mét nguwdi phu thudc (mét con nhé dwdi 18 tudi). Hay giup anh Nam tinh so thué
thu nhap cé nhan ma anh phai ndp trong mét nam, biét rang cac khoan giam trir duoc
tinh bao gdom giam trir ban than cho anh Nam (11 triéu ddéng/thang) va giam trir nguoi
phu thuéc (4,4 triéu dong/thang cho méi ngudi phu thude).

% vin dung 2. Hay str dung bang thué suat biéu |uy tién tieng phan dwoc cho trong HD3 dé

xay dung céng thirc tinh thué thu nhap ca nhén theo ting trieéng hop (cdn clr vao phan
thu nhap tinh thué).

baitap365.com
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MANG XA HOI: LOI VA HAI

Ngay nay cung v&i Internet, mang xa héi da tré nén
quen thuéc voi nhiéu ngudi. Mt nhém cac ban hoc
sinh I&p 10A mudn tim hiéu thuc té sir dung mang xa
hoi cla cac ban trong I6p minh. Nhirng van dé cac
ban quan tam la:

1. Loi ich, bat loi I&n nhat khi dung mang xa héi la gi?

2. Thoi gian sir dung mang xa héi cua cac ban trong
|6p nhu thé nao?

3. Cac han nam va ban nit c6 thdi gian str dung x . ‘
mang x& hoi khac nhau khong? Social Network!

1. THUTHAPDU LIEU

Cac ban trong nhém da 1ap maét phiéu khao sat dé thu thap dir liéu nhu sau:

KHAO SAT VE SU DUNG MANG XA HOI

1. Gigi tinh cua ban:

O NG [1 Nam

2. Loiich Ién nhat ma mang x& héi mang lai la (chon mét phwong an):
A. Két ndi v&i ban bé 2. Giai tri
C. Thu thap théng tin D. Tim hiéu thé gidi xung quanh

3. Diéu bat loi Ién nhat khi st dung mang x& haéi la (chon mét phuwong an):
A. C6 hguy co tiép xuic vé&i nhitng bai viét, hinh anh, video, y kién tiéu curc, khéng thich hop
B. Théng tin ca nhan bj danh cap
C. C6 thé bi bat nat trén Intemet
D. Mat thoi gian sir dung Internet

4. Thoi gian (wéc lwong sé phat) ban str dung mang xa héi trong mét ngay:

baitap365.com



% W1, Hay dung phiéu khao séat theo mau trén, tién hanh thu thap dir liéu véi it nhat 30 phiéu
va ghi lai dit liéu theo mau sau:

STT § Gidgi tinh ¢ Thoi gian dung mang xa hoi Loi ich Bat loi
1 Nam 60 C B

LS

2. XU Li VA PHAN TicH SO LIEU

» wo2. Loi ich va bat lgi cua mang xa hoi

Pé biét cac ban hoc sinh tham gia khao séat danh gia thé nao veé loi ich va bat loi cia mang
x& héi, hay thuc hién cac yéu cau sau:

a) Lap bang tan s6 cua dir liéu y kién vé loi ich/bat loi clia mang xa hoi theo mau sau:

Y kién Két néi voi Giai tri Thu thap Tim hiéu thé gioi
ban be théng tin Xung quanh

S6 hoc sinh

b) Rut ra nhan xét tir bang tan soé thu duoc.
U uoz. Thei gian str dung mang xa hoi

Hay tinh m6t s6 sb do théng ké mé ta duoc liét ké trong Bang T.2 clia méu sb liéu vé thai gian
str dung mang xa hai:

Giatrinhénhat | Q, | Sétrungbinh | Trung vi Q, M6t | Gia tri lon nhat

—

Bang T.2
Duwra trén nhirng sb dac trieng tinh dwoc, hay néu nhan xet vé thoi gian str dung mang xa hoi
cua cac hoc sinh duoc khao sat.
24. Thei gian str dung mang xa hgi cua hoc sinh nam va hoc sinh nir

a) Hay tinh s6 trung binh, trung vi, t¢ phéan vi cla thoi gian st dung mang xa hi frén hai nhém
hoc sinh nl va hoc sinh nam d@é so sanh thai gian st dung mang xa héi cia hai nhom.

S6 trung binh Q, Trung vi (Q,) Q,

Nam
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b) Hay tinh mét vai sé do d6 phan tan dé so sanh su bién ddng cuia thoi gian str dung mang
xa hadi trén hai nhom hoc sinh.

Khoang bién thién | Khoang t&¢ phan vi D6 léch chuan

Nam

Bang T.4

3.60C CONG NGHE THONG TIN
Ta co t’hé dung may tinh cam tay hoac phan mém bang tinh dé tinh cac sé dac trung cla
mau so liéu.
Str dyng may tinh cam tay
Gia slr khao sat duoc thei gian str dung mang xa hoi ctia mét sé ban nhu sau:
60 90 120 60 19 50 80 30 120 90.
St dung may tinh cam tay dé tinh nhi*ng sé dac trung clia mau so liéu trén:
© Vao ché dé thdng ké:

(o] (3] (1]

@ Nhap sb liéu vao may:
FOEE0NEONEROEEEHOEOEEEOLE
BoOEERDEANEROEEOE

© Tinh so trung binh: P— ” —
lac] [surT) (1] (4] (2] (=] =
Ta duoc két qua soé trung binh la 71,5. 71.F
® Tinh dd Iéch chuan:
(ac) s3m) (1] (4] (3] (=]
Ta dwoc két qua d6 léch chuan la s = 33,32041416. e e T

Chi y. Dé tinh dai luvong: 0x

ad. 32041416

n-1

ta an (& an) (1) (3) (B) (&)

Két qua la § = 35,12280045.
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Strdung phan mém bang tinh

V&i nhirng mau sé liéu Ién hon, phan mém théng ké sé giup cho viéc x 1i di liéu tré nén
nhanh choéng va chinh xac. Nhirng huéng dan sau dwec minh hoa trén sd liéu vé diém thi
khao sat mén Tiéng Anh (thang diém 100) clia 45 hoc sinh:;

32 75 59 66 69 44 29 66 5B58 72 65 62 88 71 60
64 68 69 57 60 72 54 65 62 90 61 59 68 56 42
69 67 67 55 66 72 55 61 71 70 65 61 60 60 79
a) Duing cac ham tinh sé6 dac trung
Viéc tinh céc s6 dac trung clia mét mau so liéu cé thé thuc hién trén phan mém bang tinh

nho nhitng ham coé san. Chang han, dé tinh s6 trung binh ta lam nhu sau:

©® Nhap so liéu vao mét cot
cua bang tinh. |

. AutoSave @orr (1) G Lf:j ¥

® Tai mot 6 trong dé chira o )
" .

két qua gob:
= AVERAGE(viing df liéu) P | .
Trong vi du trén két qua AVERAGE *| X  Jfx =AVERAGE(AZ:A46)
tra vé gia tri trung binh cla “m : = : F
mau sé liéu 1a 63,13 (H.T.4). | DiemTh TrungBinh
2 32 =AVERAGE(A2 -A4E)|
3 75
4 59
5 66 |
6 69 vung dif liéu
/ 44
B 29
. {1
10 ot
il o
Hinh T.4

Pé tinh nhi*tng s6 dac trung khac em hay thay ham AVERAGE béi ham thich hop theo bang sau:

S6 dac trweng Ham S6 dac trweng Ham
S6 trung binh AVERAGE Gia tri nho nhat MIN
Trung vi MEDIAN Gia tri I6n nhat MAX
Mét MODE Phwong sai VAR, VARP
T phan vi QUARTILE P4 I&ch chuén STDEV, STDEVP
Béng T.5. Danh sach ham & tinh sé do Béang T.6. Danh sach ham dé tinh-sé do
xu thé trung tam do phéan tan
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« Tinh s6 trung binh, trung vi, mét (H.T.5).

& AutcSave @crr () B B <

|ﬂ['|v A Calibri (Body) v 12 o« AN A =
Pt ﬂg- B I U« Hv OxA- =
F18 o e
4l A B = D E F
1 ;DiemThi TrungBinkh  TrungWi Mot
= AVERAGE(A2:A46) v ! 32 p- 63,1333333 BS 60
3 75 A
4 | 59
5 66
= MEDIAN(AZ2:A46) # - Y
7 44
& 29
= MODE(A2:A46) ® e B
10 58
11 72
Hinh T.5

Chi v. Ham MODE sé tra vé gia tri #N/A néu mau so liéu khéng co gia tri 1ap lai. Trong
truong hop mau sé liéu cd nhiéu mét thi phan mém bang tinh hién thi gia tri mét nhod nhét.
« Tinh t phan vi (H.T.6).

AuteSave @orr () B B 9 v C

L Calibri (Body) vil12 i A A | = =
D E L)
Paste g B I U ~ _,‘, {lq,.i._, =t B=F
K17 :' fx
CECEimTERiRiw . : :
1 DiemThi TuPhanViThul TuPhanViThu2 TuPhanViThu3
= QUARTILE(A2:A46,1) * " 32 - 59 65 69
3 75 A A
4 59
5 66
= QUARTILE(A2:A46,2) * e 69
) 44
8 29
= QUARTILE(A2:A46,3) ° jﬂ ! ;
0
11 72

Hinh T.6

Chil v, Két qua tinh t& phan vi bang phan mém bang tinh c6 su sai khac nho so véi cach
tinh duoc gidi thiéu o Bai 13 (do dung céng thirc khac nhau).
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« Tinh phuong sai, dd léch chuan, khoang bién thién (H.T.7).

B B 2

K
—h
[
g
»
»,
Il

<
)
L4
=
<
il

KhoangBienThien PhucngSal DelechChuean

e 61 127182232 113775096

=

2 AutoSave @ orr
AL, R Calibri (Body)
L0 :
Pasta f B I U w~
@ fx
. ; E
1 DiemThi
= MAX(AZ2:A46)-MIN(A2:A46) « 2 a2
3 75
4 59
5 66
= VARP(A2:A46) » -? ﬂ
g 29
g 66
= STDEVP(A2:A46) ® 11“' '_’;;

Hinh T.7

Chiiy. Dé tinh §° va s ta thay VARP b6i VAR va thay STDEVP bdi STDEV.

b) Dung chirc nang phan tich dir lieu trén thanh cong cu

Ngoai cac ham tinh céc s6 dac trung riéng 1€, phan
mém bang tinh cho phép in ra mét bang téng hop
gom nhiéu s6 dac trung khac nhau. Céch thuc
hién nhu sau:

©® Nhap so liéu vao mét cét.

® Trén menu chon Tools — Data Analysis
— Descriptive Statistics.

® Tai Input Range chon vung dir liéu
(A1: A46). Nhay chon Label in first row.
Tai Output Range chon mét 6 tréng dé xac
dinh vi tri hién thj két qua tich va nhay chon
Summary statistics.

- Trong hinh bén, phwong sai va dé |éch chuan
tinh theo cong thirc tinh s’vas twong wng. Co
mét vai sb dac trung chua dwoc gidi thiéu trong
pham vi Toan 10.

- Peé tinh nhitng s6 déc trung cho hai mau so liéu
ta nhéap sb liéu vao hai c6t va tién hanh twong tu.

‘Wwirr Diem thi

| Mean 63.1333333
Standard Error 1.70014854
Median 65
Mode 60

Standard Deviation 11.4049431

Sample Variance 130.072727

baitap365.com

Kurtosis 2.43808457
Knewness —0.7116263
Range 61
Mininmum 29
Maximum 90
Sum 2841
Count 45
Hinh T.8
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BANG TRA CU'U THUAT NGU

B Bang gia tri lugng giac cua cac goc

dac biét 34

Bat phuwong trinh bac nhét hai an 22
Biéu thirc toa d6 cua tich vé hudng 68
Binh phuong vé huéng cua mét
vecto 67

Cdng thurc Heron 41

Céng thurc khoang cach gitra

hai diém 63

Coéng thire tinh dién tich tam giac 41
Cdng thure tinh goc gitra hai vecto 68
Piéu kién can 8

Piéu kién can va du 9

Piéu kién dé ba diém thang hang 49
Piéu kién dé hai vecto cung phuong 49
Piéu kién du 8

BPinh li césin 39

BPinh i sin 39

Doan 16

Po dai cua vecto 47

D6 léch chuan 86

Gia cua mo6t vecto 48

Gia tri lwong giac cua mot goc 34
Giai tam giac 40

Giao (cua hai tap hop) 17

Goc gitra hai vecto 66

Hé bat phwong trinh bac nhat hai an 26
Hé thirc lvgng trong tam giac 38
Hiéu (cla hai tap hop) 18

Hiéu cua hai vecto 53

Hop (cla hai tap hop) 17

Khoang 16

Khoang bién thién 84

Khoang t& phan vj 85

Ki hiéu v va 3 10

Ma&t phang toa d6 61

Ménh dé 6

Ménh dé chira bién 7

Ménh dé dao 9

Ménh dé kéo theo 8

Ménh dé phu dinh 7

Ménh dé toan hoc 6

Ménh dé tuwong duwong 9

Mién nghiém cla bét phuong trinh béac
nhat hai an 24

Mién nghiém cla hé bat phwong trinh
bac nhat hai an 27

Mot 81

Ntra duwdng tron don vi 34

Nira khoang 16

Phan bu 18

Phuong sai 86

Quy tac ba diém 52

Quy tac hinh binh hanh 52

Sai s6 tuyét déi 75

Sai s6 twong doi 76

S6 gan dung 74

S6 quy tron 76

S6 trung binh 78

Tap hop 12

Tap hop bang nhau 14

Tap hop con 14

Tap rong 13

Tich cua vecto véi mét sé 55

Tich vé huwéng cua hai vecto 67
Tinh chat clia phép céng vecto 52
Tinh chat clia phép nhan vecto voi
mot s6 57

Tinh chat cla tich vé hwdng 69
Toa dd cua vecto 61

Tbng cla hai vecto 51

Trung vi 79

T phan vi 80

Vecto 47

\ecto bang nhau 48

Vecto cung huwéng 48

Vecto cung phuwong 48

Vecto d6i 52

Vecto don vi 60

Vecto nguoc hudong 48
Vecto-khong 48
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BANG GIAI THICH THUAT NGU

Thuat ng»

Giai thich

Biéu dién mién nghiém cla bat

phuong trinh bac nhat hai an

Biéu dién trén mat phang toa dé Oxy mién nghiém cla béat
phuong trinh bac nhat hai an

Biéu dién mién nghiém cua
hé bat phwrong trinh bac nhat
hai an

Biéu dién trén mat phang toa dd Oxy giao cac mién nghiém
clia cac bat phwong frinh béc nhat hai an trong hé

Biéu dé Ven

Hinh phang gi¢i han bai mét duerng cong khép kin ding dé
minh hoa tap hop

Binh li toan hoc

Ménh dé dung va thurong co dang P = Q, trong do P la ménh
dgé dung. Khi dé P goi la gia thiét, Q goila két luan clia dinh li

P chinh xac

Can trén nho nhat clia sai so tuyét doi

D6 léch chuéan

Can bac hai cua phuong sai

Hé bat phuong trinh bac nhéat
hai an

Hé gdm mét s6 bat phuong trinh bac nhat hai an x, y

Hé thire lrgng trong tam giac

Hé thirc vé mai lién hé gilra cac yéu to trong mét tam giac

Khoang bién thién

Hiéu gitra gia tri Ién nhat va gia tri bé nhéat trong méau sé liéu

Khoang t phéan vi

Hiéu gitra t&r phan vi thir ba va t& phan vi thir nhét

Ménh dé

Mot phat biéu khang dinh mét si kién nao d6, ma khang dinh
dé chi nhan mét trong hai gia tri “dung” hoac “sai"

Mién nghiém clia bat phuong
trinh bac nhét hai an

Tap hop cac diém trong mat phang toa d6 Oxy cé toa dé la
nghiém clia bat phuwong trinh bac nhat hai an

Mién nghiém cla hé bat
phuong trinh bac nhét hai an

Giao cac mién nghiém cla cac bat phuong frinh béac nhat
hai &n trong hé

MGt

S6 xuat hién nhiéu nhat trong mau sé liéu

Phép chirng minh dinh [i
P=Q

Phép chirng minh ménh dé P = Q la dung, bao gdm cac
buéc sau: Gia thiét ménh dé Pla dung; dung suy luan va cac
kién thirc toan hoc da biét, chirng minh ménh dé Q la dung;
két ludn ménh dé P — Q la dung

Phurong sai

S6 do d6 phan tan clia mau sé liéu duoc tinh dua trén théng
tin clia tat ca céac gia tri trong méau so liéu

Sai s6 tuyét doi

Khoang cach gilra s6 gan dung va sé ding

Sai s6 twong doi

Ti s6 gitra sai so tuyét ddi va gia trj tuyét déi clia s6 gan dung

S6 gan dung Sé dung @é xéap xi cho sbé dung
Sé quy tron Sé thu dugc sau khi thuc hién lam tron sé
S6 trung binh Trung binh céng clia mau sé liéu
. Sé chia déi mau sb liéu dugc sap xép theo thir tw ttr nho
Trung vi £ i
dén lon

- pe b Cac sb chia mau so liéu dugc sap theo thir tu tlr nho dén 1on

T phan vi

thanh 4 phan, méi phan chira 25% gia 1ri
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Nha xudt bdan Gido duc Viét Nam xin trdn trong cdm on
cdc tdc gid co tdc pham, tw liéu dwoc swe dung, trich dan
trong cuén sdch nay.

Chiu trach nhiém xuét ban:
Chil tich H6i ddng Thanh vién NGUYEN BUC THAI
Téng Giam déc HOANG LE BACH

Chiu trach nhiém néi dung:
Téng bién tap PHAM VINH THAI

Bién tap néi dung: LUU THE SON — HOANG VIET
Bién tap mf thuat: NGUYEN BICH LA

Thiét ké sach: PHAN THI THU HUONG

Trinh bay bia: NGUYEN BICH LA

Minh hoa: BUI VIET DUY

Stra ban in: PHAN THI THANH BINH

Ché ban: CTCP MI THUAT VA TRUYEN THONG

Ban quyén © (2022) thudc Nha xuat ban Giao duc Viét Nam.

Xuéat ban pham da dang ki quyen tac gia. Tat ca cac phan clia néi dung cudn séch
nay déu khéng duoc sao chép, Iuu trte, chuyén thé dwdi bat ki hinh thirc nao khi
chua co sw cho phép bang van ban cla Nha xuat ban Giao duc Viét Nam.

TOAN 10 — TAP MOT

Ma s6: G1HHXT001H22

In ... ban, (@D ...) kh6 19 x 26,5 cm.

Ponwviin: ...

Coséin: ..

S6 DKXB: 183-2022/CXBIPH/33-62/GD.

S6 QDXB: .../QD - GD - HN ngay ... thang ...nam ...
In xong va nép luu chiéu thang ... ndm 20...

M3 sb ISBN: Tap 1: 978-604-0-31109-2
Tap 2: 978-604-0-31110-8
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HUAN CHUONG HO CHI MINH

BO SACH GIAO KHOA LGP 10 - KET NOI TRI THUC V61 CUOC SONG

1. Ngifvan 10, tip mot
2. Ngifvan 10, tip hai

3. Chuyén dé hoc tp Ngif van 10

4,Toan 10, tap mét

5.To4n 10, tap hai

6. Chuyén @é hoc tap Toan 10

7. Lich sit 10

8. Chuyén dé hoctap Lich st 10

9. Biali 10

10. Chuyén déhoc tap Diali 10

11. Gido duc Kinh té va Phap luat 10

12. Chuyén dé hoc tap Gido duc Kinh téva Phap luat 10

13. Vatli10

14, Chuyén & hoc tap Vatli 10

15. Hoa hoc 10

16. Chuyén @& hoc tap Hoa hoc 10

17. Sinh hoc 10

18. Chuyén dé hoc tap Sinh hoc 10

19, Cong ngh 10 - Thiét ké va Cong nghé

20. Chuyén dé hoc tap Cong nghé 10 - Thiét ké va (ong nghé
21. Gong nghé 10 - Cong nghé trang trot

22. Chuyén d@é hoc tap Cong nghé 10 - Céng nghé trang trot

23.Tin hoc 10

24. Chuyén dé hoc tap Tin hoc 10 - Dinh huéng Tin hoc iing dung
25, Chuyén d@é hoc tap Tin hoc 10 — Binh hwdng Khoa hoc may tinh
26. Mi thuat 10— Thiét k& mi thust da phuong tién

27, Mi thuit 10— Thiét ké @0 hoa

28. Mi thudt 10— Thiét ké thaitrang

29. Mi thuat 10— Thiét ké mi thuat san khau, dién anh
30. Mi thudt 10— Liludn va lich sif mi thuat

31. Mi thudt 10— Diéu khic

32. Mi thuat 10 - Kién triic

33. Mi thudt 10 Hi hoa

34. Mi thuat 10 - Déhoa (tranh in)

35. Mi thuat 10— Thiét ké cng nghiép

36. Chuyén dé hoctap Mithuit 10

37.Amnhac10

38. Chuyén dé hoc tip Am nhac 10

39. Hoat dong trai nghiém, huténg nghiép 10

40. Gido duc thé chdt 10 - Bong chuyén

41. Gido duc thé chdt 10 - Bong da

42. Gido ducthé cht 10 - Cau long

43. Gido duc thé chat 10 - Béng ré

44. Gido duc qudc phong va an ninh 10

45, Tiéng Anh 10 - Global Success — Sach hocsinh

Cac don vi dau méi phat hanh

CTCP Pau tu va Phat trién Gido duc Ha Néi

CTCP Séch va Thiét bi Gido duc mién Bac

e Mién Trung: CTCP DAu tu va Phat trién Gido duc Pa Nang
CTCP Sach va Thiét bi Gido duc mién Trung

e Mién Nam: CTCP P4u tu va Phat trién Gido duc Phuong Nam

CTCP Sach va Thiét bi Gido duc mién Nam

CTCP Sach va Thiét bi Gido duc Cltu Long

e Mién Bac:

¢ Ciru Long:
Sach dién tu: http://hanhtrangso.nxbgd.vn
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